NG DUNG DAO HAM BE KHAO SAT
DAI VA VE DO THI HAM SO

S’ PONG BIEN — NGHICH BIEN
CUA HAM SO

A. TOM TAT LY THUYET
1) Pinh li

Gia st ham s6 £ (x) c6 dao ham trén khoang K.
e Néu f/(x) >0 voimoi x thudc K thi ham s6 f(x) dong bién trén K.
e Néu f/(x)<0 v6imoi x thudc K thi hamsé f(x) nghich bién trén K.

e Néu f/(x):O voimoi x thude K thi ham sb f(x) khong doi trén K.

Chu y: Khoang K trong dinh li trén c6 thé duogc thay boi mot doan hodc mot mdt nira khoang.
Khi d6 phai bd sung thém gia thiét " Ham sb lién tuc trén doan hoic nira khoang d6". Chéng han:
Néu ham sé £ (x) lién tuc trén doan [a;b] va c6 dao ham f/(x)>0 trén khoang (a;b) thi ham

s6 f(x) dong bién trén doan [a;b].

2) Pinh li mé rong

Gia str ham s6 f(x) ¢6 dao ham trén khoang K . Néu f/(x) >0 voimoi x € K (hodc
f'(x)<0 véimoi x eK)va f/(x)=0 chi tai mot s hiru han diém ctia K thi ham

sé f(x) dong bién (nghich bién) trén K.

Chu y: Tuy nhién mot s6 ham s6 co f” (x) =0 tai v6 han diém nhung cac diém roi rac thi ham sd
van don diéu. Vi dy: Xét ham s§ y = 2x —sin 2x.
Taco y'=2-2cos2x =2(1—cos2x)>0,Vx € R.

y'=0&1-cos2x =0 x =kn (k € Z) ¢6 vo han diém lam cho y’ =0 nhung cac
diém d6 roi rac nén ham s6 y = 2x —sin 2x dong bién trén R.
Phwong phap .
B1.Tim tap xac dinh ciia ham s6 f
B2. Tinh dao ham f’(x) va tim cc diém X, sao cho f'(X,)=0hodc f'(X,) khong x4c
dinh .
B3. Lap bang xét dau f'(x) ,dwa vao dinh Ii 1 ,néu két luan vé cac khoang dong bién,

nghich bién ctia ham s6 .
B4. Két luan.

B. ViDU:
Bai 1: Tim cac khoang dong bién , nghich bién ctia ham sd:
z—2 2z —1
1y= 2.y =
Y z—1 ! z—1
2.y:2m+1 4.y:3$+1
rz—1 2+4zx

Bai 2: Tim cac khoang dong bién , nghich bién ctia ham sd:
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7’ + 4z + 4 42° + 52 +5
l.y:— Z.y:—
rz+1 rz+1
2 2
3.y:$ z+1 4 y= T +2x—1
z—1 z+2
Bai 3: Tim cac khoang déng bién , nghich bién ctia ham so:
Ly= o' —32° +2 S
v=7 v 2.y=%—%+2m+4

74 3 2
3.y—§$ 2 +z 3 4.y:$3—6l2+9I—3

5.y= —a" — 32" + 242 +26

Bai 4: Tim cac khoang dong bién , nghich bién ctia ham s:

1. y=—2z" +42° 2.y=a2'—62" +8r—1
3

3.y:flx4— 7 +1 4.y:flx4+x3—4x+1
4 2 4
CUC TR| CUA HAM SO
A. TOM TAT LY THUYET
1. Pinh nghia

Gia st ham s6 f xdc dinh trén tap hop D (DCR) va x, € D.
a) x, duoc goi la mot diém cuc dai clia ham $6 f néu ton tai mt khoang (a;b) chira
diém x, sao cho (a;b)C D va
f(x)< f(x,) véimoi x € (a;b)\ {x,}.
Khi do f (xo) duoc goi 1a gia tri cwe dai cia ham s6 f.
b) x, duoc goi la mot diém cue tiéu cua ham sb f néu ton tai mot khoang (a;b) chira
diém x, sao cho (a;b) C D va
f(x)> f(x,) véimoi x € (a;b)\ {x,}.
Khido f (xo) duoc goi 1a gia tri cuc tiéu cua ham s f.

biém cuc dai va diém cyc ti€u dugc goi chung 1a diém cwe tri.
Gia tri cuc dai va gia tri cuc ti€u dugc goi chung 1a cwe tri.

A YA oistricucdai
o (cyic dai)
& Rt W AL
o bga" \ ctaham s6
(W)

AR

Diém cue dai Diém cuc tiéu

ctia hAm sd

cta ham s6

=3 3
[ a >
(*cp)

\\____d 2 i i{z
= ¥ b

G4 tri fuc tidu .GCT.\ A"

(cuc tiéu) :
ctia ham s8
CHUY
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e Gia tri cuc dai (cuc tiéu) f(x,) ciia him sb f néi chung khong phai la gid tri lon
nhét (nho nhét) ciia ham s§ f trén tap hop D ; f (xo) chi 14 gia tri 16n nhat (nhé nhat)
ciaham s§ f trén khoang (a;b) nao d6 chira diém chira x,.

e Néu x, la mot diém cuc trj ciia ham s6 f thi ngudi ta noi rang ham sé f dat cuc tri
tai diém x, va diém c6 toa o (x,;/ (x,)) dugc goi la diém cyc tri ciia dd thi ham sb
e

e D& dang chimg minh dugc rang, néu ham s6 y = f (x) c6 dao ham trén khoang

(a;b) va dat cuc dai hodc cuc tiéu tai x, thi f/(x,)=0.

2. Pidu kién cin dé ham s6 dat cue tri

PINH LI 1

Gia str ham sé /' dat cuc tri tai diém x,. Khi d6, néu f c6 dao ham tai x, thi

f(x,)=0.

3. Piéu kién du dé ham so dat cuec tri

PINH L2

/Gié st ham sb f lién tuc trén khoang (a;b) chira diém x, va co dao hém\
trén cac khodng (a;x,) va (x,;b). Khi do

a) Néu f/(x)<0 vOi moi x E(a;xo) va f/(x)>0 vOi moi x E(xo;b) thi
ham s6 f dat cyc tiéu tai diém x,.

b) Néu f'(x)>0 véi moi x € (a;x,) va f'(x)<0 véi moi x € (x,;b) thi

/

ham s6 f dat cuc dai tai diém x,.

PINH L{ 3

Gia sir ham s6 f c6 dao ham cip mot trén khoang (a;b) chia diem x,,
f/(xo) =0 va f c6 dao ham cép hai khac 0 tai diém Xg-

a) Néu f”(xo) <0 thi ham sb f dat cuc dai tai diém X,

b)Néu f"(x,)>0 thihamsb f dat cuc tidu tai diém x,.

4. Quy tic tim cue tri
QUY TAC 1
1. Tim t8p x4c dinh. Tinh f’(x).
2. Tim cac diém tai d6 f’(x) bang 0 hoic f’(x) khong xac dinh.
3. Lap bang bién thién

4. Tir bang bién thién suy ra cac diém cuc tri
QUY TAC2

1. Tim tép xac dinh. Tinh f/(x).
2. Tim cac nghiém x, (i =1,2,3...) cua phuong trinh f'(x)=0.
3. Tim f”(x) va tinh f”(x[).

Néu f”(x,)<0 thi ham sb dat cyc dai tai diém x,.

Néu f”(x,)>0 thi ham s dat cuc tiéu tai diém x,.

B.ViDU:
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2
1 N R - —z+1
Bai 1: Tim cyc tri (néu cd) cia ham s6 sau: y = ————

x—1

Bai 2: Tim cuc tri (néu cd) ctia cdc ham sd sau:
1.y=—2"—152"+6z+1 2.y=a"4+32"+32+5
3y= " 3 o4

3 2
Bai 3: Tim cuc tri (néu cd) ctia cdc ham sd sau:
1Ly=—a"+22°+1 2. y=—1" —22" +1
3.y=—0250" +23 —dz+1 4. y=—a' +62° —8z+1

GIA TRI LON NHAT- GIA TRI NHO NHAT
CUA HAM SO

A. TOM TAT LY THUYET
1. Dinh nghia )
Cho ham s0 y = f(x) xac dinh trén tap D.

a) S& M dugc goi 1a gid tri 16n nhit (GTLN) cta ham sé y = f(x) trén tap D néu
f(x)<M véimoi x thuoe D va ton tai x, € D saocho f(x,)=M.

Kihi¢u: M =max f(x).

b) S6 m duoc goi la gid tri nhé nhat (GTNN) ctia ham sé y = f(x) trén tap D néu
S(x)>m véimoi x thuoc D va ton tai x, € D sao cho S (xy)=m.
Ki hiéu: m = mgnf(x).

2. Pinh Iy

Moi ham s6 lién tuc trén mdt doan deéu co gia tri 16n nhat va gia tri nhé nhat
trén doan do.

3. Quy téic tim GTLN - GTNN ciia ham s lién tuc trén doan [a;b]

1. Tim céc diém x,x,,...,x, trén (a;b) ma tai 6 f'(x)=0 hodc f’(x) khong

n

xac dinh.
2. Tinh f(a),f(xl),f(xz), ...,f(xn),f(b).
3. Timsb 16n nhdt M va sé nho nhat m trong céc sb trén. Ta co
M :n[la;a}y]xf(x) va m Zl’ﬂlbl]lf(x)
B. ViDU: ,
Bai 1: Tim GTLN - GTNN cta ham so:
y =2’ — 32" — 9z + 35 tén doan | —4;4|

Bai 2: Cho hamsé y = ° — 22 + 3. GTNN m cta ham s6 trén R 1a
A m=1 B m=20 Cm=2 D.m=3

Bai 3: Tim Tim GTLN — GTNN ctia ham s y = ' — 22° + 3 trén doan

0;\/5};
Bai 4: Cho ham s6 y = f(z) = 2" — 2" 4 13. GTLN M cuia ham s6 ten doan |—2;1] Ia

A. M =25 B. M =13 C.M:% D. M =15
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. 4
Bai 5: Tim GTLN - GTNN ciaham sé:  y =z +— (3 > 0)
T

Bai 6: Tim GTLN - GTNN cua ham s

Bai 7: Tim GTLN - GTNN ciia ham s6

Bai 8: Tim GTLN - GTNN ctia ham s

Bai 9: Tim GTLN - GTNN cua ham s6 y =

Bai 10: Tim GTLN - GTNN ciia ham s6  y = \/3 tr 46—z

TRUONG THPT LE QUY BON

r—5+

+
y =~—2" 4+ +20
=+2cos2x +4sinz

4—2* +x

5

trén doan [1; 4]
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Bﬁi PUONG TIEM CAN

C.

A. TOM TAT LY THUYET
1. Khai niém

Cho ham s6 y = f(x) c6 @b thi (C). Piém M €(C), MH lakhoang cach tir M dén
duong thing d. Pudng thing d goi la tiém can cua dd thi ham sé néu khoang cach MH
dan vé 0 khi |x| — +oo hodc |x|— x,.
2. Tiém can ngang
Cho ham s6 y = f(x) xéc dinh trén mot khoang vo han (la khoang dang (a;+00), (—o0;b)

hoac (foo;Jroo) ). Pudng thing y = ¥, duoc goi la duong tiém cdn ngang (hay tiém cén ngang)
ctia dd thi ham s6 y=Ff (x) néu it nhat mot trong céc diéu kién sau duoc théa min

lim f(x)=y;: lim f(x)=y,.

X —+00

Puong thing y = ¥, la tiém cén ngang cla d6 Duong thing y = ¥, la tiém cén ngang cua do
thi (khi x — +00). thi (khi x — —o00).
3. Tiém cin ding

Duong thang x = x, duoc goi 1a duong tiém can ding (hay tiém cén dung) cua d6 thi ham so6
y=f (x) néu it nhit mot trong cac diéu kién sau dugc thoa man

lim (x):Jroo, limf(x):foo,

x—sxo‘

lim f(x)=—o00, lim f(x)=-+o0.

x—xg

YA (Y
y=f(z) E i
/\ LI :

19) T 19) '

xr = x(); Xr = Z’U;

Yi ' Yk :

T = To, T =0

P :

N ot o
y = f(x) i i

DPudng thing x = x, 14 tiém can dung cua do

thi (khi x — x; ). , .
’ Duong thang x = x,, 1a tiém cin dimg cua do
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thi (khi x — x;").

B.ViDU
Bai 1: Tim cac duong tiém can cua d6 thi cac ham so sau :
3x+2 -2x-5
1. y= 2. y=
y X—2 y 3x+1
Bai 2: Tim cac duong tiém can cua d6 thi cac ham so sau :
2
Lys=x+1- 5.y 2 Zox#l
X=5 3x+1
Bai 3: Tim cac duong tiém can cta do thi cac ham so sau :
2x+3 4x
Ly=— 2.y=—
X -4 X“+8
Bai 4: Tim cac duong tiém can cua do thi cac ham s6 sau :
2x -4 3
e S 2. y= X +2
x” +1 2 —2x
Bai 5: Tim cac duong tiém can cua d6 thi cac ham so sau :
2% —x+4 X2 +x+2
1. y = 2— 2. y = 2—
x° -4 X°=2x+3

Bai 6: Tim cac duong tiém can cta do thi cac ham so sau :

1.y=x+4+\/x2—3x+2 3_y:L
2
2.y:3x+\/x2+4 X7 +3

KHAO SAT SU BIEN THIEN
VE DO TH| HAM SO

A. TOM TAT LY THUYET

1. Tap xac dinh
Tim tap xac dinh ctia ham sd.

2. Su bién thién
e Xét chiéu bién thién cta ham sb:
+ Tinh dao ham;
+ Tim céc diém tai d6 dao ham bang 0 hoac khong xac dinh;
+ Xét dau dao ham va suy ra chiu bién thién ctia ham sb.
e Tim diém cyc tri.
e Tim cdc gioi han tai v6 cuc, cac gidi han v6 cuc va tim tiém cén (néu cb).
e Lap bang bién thién.

3.Po thi _
Dua vao bang bién thién va cac yéu to0 xac dinh ¢ trén d& v€ 3o thi.
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4. Dang d6 thi co ban:

Ham s6 bacba y = az’ +b2” + cx +d (a;t())

TRUONG a>0 a<0
HOP

Phwong  trinh YA y
/= 5 1
v \ I/\
1

2 nghiém phin 0 x

bigt
|

Phwong  trinh vA A
y =0 co
nghiém kép

Yy

=Y

Phwong  trinh yA vA

y/:0 v0

nghiém 1

Ry

=Y

s

Ham s6 trung phuwong y = az' + bz’ + ¢ (a * 0)

TRUONG HOP a>0 a<0

Phwong trinh yA vA
y =0 c6
3 nghiém phin biét

(a.b<0) 1 ﬂ q
1
1 1

0 1
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Phwong trinh YA YA

y =0 cd

1 nghiém. !

/I

\J

Fe | T

"y

ax+b

Ham sd nhat bién y =
cx+d

(c;tO, ad—bc;tO)

D =ad—-bc>0 D=ad-bc<0

YA YA L

1

1
- o
Ol/x’ AE

"y

5. Mot s6 phép bién da6i do thi
Dang 1

Tw d6 thi (C’) ty = f(x) suy ra do thi (C") ty = f(‘a:‘)

o ~ f(x) khi >0
Taco.yf(‘x‘){f(_x) khi © <0

vay=f (‘x‘) 12 ham chin nén &6 thi (C ') nhan Oy lam truc ddi xéng.
* Cach vé (C') tir (C):

o Giit nguyén phan d6 thi bén phai Oy cta d6 thi (C’) cy=f (w) .

e B6 phan do thi bén trdi Oy cua (C’ ) , 18y d8i xtrmg phan d6 thi dugc giir

qua Oy.
Vi du: T do thi VA . .,
12 . = —_
(C)iy:f(l“):w?'—?)msuyrad‘éthj /( )y v 17

1
1

(C') cy = ‘xr’ - B‘x‘ / O

Biéen 6 (C'): T
e Bo phan do6 thi cta (C) bén

trai Oy, git nguyén (C’ ) bén
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e Lay d6i xuing phan do thi

dwgce gitt qua Oy . \/

phai Oy. \ 1 (c}j cy =l -3

=y

Dang 2
Tw d6 thi (C’) ty = f(ac) suy ra do thi (C') ty = ‘f(a:)‘
. B f(az) khi f(x)ZO
Taco: y = ‘f($)‘ B {f(x) khi f(az) <0
* Cach vé (C') twe (C):

o Giir nguyén phan do thi phia trén Ox ctia d6 thi (C):y = f(x).
guyen p I

e B¢ phan do thi phia dwdi Ox ctia (C), 1ay d6i xtitng phan d6 thi bi bo qua

Ox.
vi du: Ta do thi YA 3
(C):y=f(x):x3_3x suy ra do thi 2 /(C):yx —3x
y =z’ - 3:1;‘. . 1 >

Bién doi (C) :

e Bo phan db thi cia (C) dudi
Ox, git nguyén (C’ ) phia
trén Ox.

e L&y d6i xtiing phan d6 thi bi
bd qua Oz .

Chiyvoéidang: y = ‘f(‘:c‘)

ta 1an lwot bién d6i 2 d6 thi y = f(‘m‘) va y = ‘f(m)‘
Vi du: T do thi
(C’) cy = f(x) = 1" — 31 suy ra do thi

3
o ~3Je

y = . Bién d6i (C) dé duoc

do thi (C"):y =] -3Ja|- Bien dai

(C”) Ty = ‘x‘g - 3‘3:‘ ta duwoc do thi

(€")sw=|el -3k
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CHU DE 1.

HiNH KHOI DA DIEN

oAl

KHAI NIEM KHOI DA DIEN

A.TOM TAT LY THUYET

I- KHOI LANG TRU VA KHOI CHOP ‘,
Khoi lang tru 1a phan khong gian duoc gidi han boi mot hinh lang tru ké ca hinh lang tru.
Khoi chop la phan khong gian dugc gioi han boi mét hinh chop ké ca hinh chép.
Khoi chop cut 14 phan khong gian dugc gidi han bédi mot hinh chop cut ké ca hinh chép cut.

II - KHAI NIEM VE HINH PA DIEN VA KHOI PA DIEN
1. Khai niém vé hinh da dién
Hinh da dién la hinh dugc tao bdi mot $6 hiru han céc da giac thoa man hai tinh chét:

e Hai da giac phan biét chi c6 thé hodc khong c6 diém chung, hodc chi c6 mét dinh chung,

hodc chi c6 mét canh chung.

e Moi canh cuia da giac ndo ciing 1a canh chung ctia diing hai da giac.
MBbi da giac nhu trén duoc goi 1a mot mit cia hinh da dién.
Céc dinh, céac canh cta da gidc theo thr tu goi 1a cac dinh, cac canh cua hinh da dién.
2. Khai niém vé khéi da dién
Khdi da dién 1a phan khong gian dugc gioi han boi mot hinh da dién, ké ca hinh da dién do.
Nhing diém khong thudc khdi da dién duoc goi 1a d
diém ngoai cia khdi da dién. Tap hop cac diém
ngoai dugc goi 1a mién ngoai cua khdi da dién.
Nhitng diém thudc khdi da dién nhung khong thudc Diém trong
hinh da dién tng véi da dién 4y duoc goi 1a diém
trong cua khéi da dién. Tap hop céc diém trong dugc )
goi 1a mién trong cua khdi da dién. Diém ngoai M

Mién ngoai

M3i khdi da dién duogc xac dinh bdi mot hinh da dién Gng vdi nd. Ta ciing goi dinh, canh, mat,
diém trong, diém ngoai... cua mot khéi da dién theo thir ty 1a dinh, canh, mit, diém trong, diém
ngoai... cua hinh da di¢n tuong tng.

Vidu

- Céc hinh dudi day la nhimng khi da dién:

—

- Céc hinh dudi day khong phai 1a nhitng khéi da dién:
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Hinh a Hinh b Hinh ¢
Giai thich: Hinh a khong phai 1a hinh da dién vi tdn tai canh khong phai 1a canh chung ctia hai mat;

Hinh b khong phai 1a hinh da dién vi c6 mot diém dic biét trong hinh, diém d6 khong phai 1a dinh
chung cua hai da giac; Hinh ¢ khong phai 1a hinh da dién vi tdn tai mét canh 1a canh chung ctua
bbn da giac.

III - PHAN CHIA VA LAP GHEP CAC KHOI PA DIEN

Néu khéi da dién (H ) 1a hop cua hai khdi da dién (H,) va (H,) sao cho (H,) va (H,) khong
c6 chung diém trong nao thi ta ndi c6 thé phan chia dugc khdi da dién (H ) thanh hai khéi da dién
(H,) va (H,). Khi dé ta ciing néi c6 thé ghép hai khdi da dién (H,) va (H,) dé dugc khéi da
dién (H )

Vi du 1. Véi khéi chép tir giac S.ABCD, xét hai khdi chop S

tam gidc S.4BC va S.ACD. Ta thiy rang: ‘

e Hai khéi chép S.ABC va S.ACD khong c6 diém trong

chung (tirc 1a khong ton tai diém trong cua khdi chép nay la

diém trong ctia khoi chop kia va nguoc lai). A D

e Hop ctia hai khdi chop S.ABC va S.ACD chinh la kh6i

chép S.ABCD. C
B
Vay khdi chop S.ABCD dugc phén chia thanh hai khdi chép S.ABC va S.ACD hay hai khdi

chop S.ABC va S.ACD dugc ghép lai thanh khdi chop S.4BCD.

Vi dy 2. Cét khéi lang tru ABC.4'B'C’ boi mat phing (4'BC). Khi A B’
d6, khdi lang tru dugc phan chia thanh hai khdi da dién 4’4BC va v
A'BCC'B’.
Néu ta ct khéi chép 4’BCC'B’ béi mit phing (4'B'C) thi ta chia khoi A B
chop 4’BCC'B’ thanh hai khdi chop A’BCB’ va A'CC'B’.

C

Viay khéi lang tru di cho duge chia thanh ba khéi t&r dién 4’4BC, A’'BCB’'vaA'CC'B’.

B. TRAC NGHIEM ,
Dang 1. KHOI DA DIEN

Cau 1. Cho céc hinh sau:

R | |
,,»’ o Sremessesg -——— L ECEEEEEEE T --
Hinh 1 Hinh 2 Hinh 3 Hinh 4
Mbi hinh trén gdm mét s6 hitu han da gidc phiang (ké ca cac diém trong cua n6), hinh da dién la
A. Hinh 1. B. Hinh 2. C. Hinh 3. D. Hinh 4.
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Cau 2. Cho céc hinh sau:

1
U

\
\

*
1
i
1
1
1
Il
]
1
1
1
1
1

Y--=ed--
1
i
1
1
1
Il
]
1
1
1
1
1

Hinh 1 Hinh 2 Hinh 3 Hinh 4
Mbi hinh trén gdm moét s6 hitu han da giac phiang (ké ca cac diém trong cta no), hinh khong phai
da dién la
A. Hinh 1. B. Hinh 2. C. Hinh 3. D. Hinh 4.

CAau 3. Cho céc hinh sau:

SP=

*
1
1
E
1
1
1
[l
1
1
1
1
Y--=d-
1
1
E
1
1
1
1
1
1
1
1

Hinh 1 Hinh 2 Hinh 3 Hinh 4
M3i hinh trén gdm mét s6 hitu han da gidc phang (ké ca cac diém trong cua né), s6 hinh da dién 1a
A. 1. B. 2. C. 3. D. 4.

Cau 4. Vat thé nao trong cac vat thé sau khong phai 1a khéi da dién?

O R

Dang 2.S0 MAT CUA HINH PA DIEN

CAau 5. Hinh da dién trong hinh v& bén c6 bao nhiéu mit?
A. 8. B. 10.
C.11. D. 12. \v/

Cau 6. Hinh da dién trong hinh v& bén c6 bao nhiéu mit?
A. 6. B. 10.
C. 11. D. 12. \ é
(N
CAau 7. Hinh da dién trong hinh v& bén c6 bao nhiéu mit? A
A. 11. B. 12. ﬁ
C. 13. D. 14. h—’

CAu 8. Khéi da dién nao sau dy c6 sé mit nho nhat?

o=
&

A. Khéi tir dién déu. B. Khéi chép tir gidc. C. Khéi 1ap phuong. D. Khbi 12 mit déu.

CAau 9. Cho hinh bat dién déu canh a. Goi S 14 tdng dién tich tit ca cac mit cua hinh bat dién
d6. Ménh dé nao sau day dung?
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A. S =34 B. S =234 C. S =434’ D. S = 84>

SO CANH CUA HiNH PA DIEN

CAau 10. Tinh téng do dai ¢ cua tit ca cac canh ciia mot tir dién déu canh a.

A. ! =4. B. /! =4a. C. /=6. D. / =6a.
CAu 11. S canh cua hinh bat dién déu 1a

A. 12 B. 16.

C. 20. D. 22.

Cau 12. Hinh da dién trong hinh v& bén c6 bao nhiéu

VA

canh?
A. 8. B. 9.
C. 12. D. 16.
Cau 13. Tinh tong d6 dai ¢ ciia tt ca cic canh ciia khdi ’ \
mudi hai mit déu canh bé“mg 2.
A. (=8. B. ( =24. ‘ ’
C. (=30. D. ¢ = 60. L3>

Cau 14. Mot hinh chép c6 2018 canh. Hoi hinh chép dé cé bao nhiéu mit?
A. 1010. B. 1014. C. 2017. D. 2019.

Cau 15. Hinh ling try c6 thé ¢6 s6 canh 14 s6 nio sau day?
A. 2017. B. 2018. C. 2019. D. 2020.

SO PINH CUA HINH DA DIEN

CAau 16. Cho hinh da dién. Trong cdc ménh d& sau c6 bao nhiéu ménh dé sai?
i) Mbi dinh 14 dinh chung ctia it nhat ba canh.
ii) Mdi dinh 1a dinh chung ctia it nhat ba mit.
iii) M&i mdt c6 it nhat ba canh.
iv) M&i canh 1 canh chung cua it nhét ba mat.
A. 1. B. 2. C. 3. D. 4.

CAau 17. Ménh dé nao sau day dung?
A. Tén tai hinh da dién c6 sb dinh va sé mat béng nhau.
B. S6 dinh va s6 mit ciia mot hinh da dién ludn bé“mg nhau.
C. Tdn tai mot hinh da dién co ) canh va ) mat béng nhau.
D. Ton tai mot hinh da dién ¢6 sb canh bang sé dinh.

CAau 18. Mot hinh da dién c6 cac mit la nhitng tam gidc. Goi M 13 tong sé mat va C 1a tong s6
canh cua da dién d6. Ménh d& nao sau day dung?
A.3C=2M. B.C=M +2. C. M >C. D. 3M =2C.

Cau 19. Cho mét khéi chop co day 1a da giac 16i n canh. Ménh dé nao sau day dang?
A. S6 mit va sé dinh bing nhau. B. S6 dinh ctia khdi chop bang 2n +1.
C. S6 mit cta khéi chop bang 2n. D. S6 canh cua khéi chop bang n+1.

CAu 20. Khéi da dién ma mdi dinh cta né déu la dinh chung ciia ba mit thi s6 dinh P va sb
canh C cua cac khéi da dién @6 ludn thoa man
A.D=C-2. B. P>C. C. 3p=2C. D. 3C =2P.
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KHOI DA DIEN LOI
KHOI DA DIEN DEU

A.TOM TAT LY THUYE
I - KHOI PA DIEN LOI
Khoi da dién (H ) duoc goi la khéi da dién 16i néu doan thing ndi hai diém bat ki cua (H )

Iudn thude (H ) Khi d6 da dién gidi han (H ) duogc goi 1a da dién 16i.

Khdi da dién 16 Khdi da dién khong 16i

Mot khéi da dién 1a khdi da dién 1i khi va chi khi mién

trong cta no6 ludén nam vé mot phia doi voi moi mat phang di

qua mdt mdt cua no.

II - KHOI PA DIEN PEU

Dinh nghia
Khdi da dién déu 1a mot khdi da dién 16i ¢6 hai tinh chét sau day:
e Cac mit 1a nhimg da giac déu n canh.

e Moi dinh 1a dinh chung ctia ding p canh.

Khdi da dién déu nhu vay goi 1a khdi da dién déu loai {n, p}.

& O <

LD

Chi ¢6 nam khdi da dién déu. Do 1a:

Loai {3;3} Loai {4;3} Loai {3;4} Loai {5;3} Loai {3;5}
Khéi tir dién déu Khéi lap phuong Bat dién déu Hinh 12 mit déu Hinh 20 mt déu
Khoi da dién déu So dinh So canh SO mat Loai
Tu dién déu 4 6 4 {3:3}
Khdi lap phuong 8 12 6 {4;3)
Bit di¢n déu L 6 12 8 {3:4)
.’
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Muoi hai mat déu 20 30 12 {5:3}
Hai muoi miat déu 12 30 20 {3:5)
B. TRAC NGHIEM
CAu 21. Cho cac hinh khéi sau:
I , P JS— -
Hinh 1 Hinh 2 Hinh 3 Hinh 4

Mai hinh trén gdm mot sd hitu han da gidc phing (ké ca cac diém trong ciia n6), hinh khong phai
da dién 15i 1a
A. Hinh 1. B. Hinh 2. C. Hinh 3. D. Hinh 4.

CAu 22. Cho cac hinh khdi sau:

ST
]
]
]
]
]
]
]
]
]
]
]
1
]

Hinh 1 Hinh 2 Hinh 3 Hinh 4
Madi hinh trén gdm mét s6 hitu han da gidc phang (ké ca cac diém trong cta né), so da dién 16i 1a
A. 1. B. 2. C. 3. D. 4.

CAu 23. Tam tat ca cac mat ciia mot hinh lap phuong 1a céc dinh ctia hinh nao trong cac hinh sau
day?
A. Tirdién du.  B. Ngii giac déu. C. Luc giac déu. D. Bat dién déu.

CAu 24. Ménh dé nao sau day ding?
A. Tam cac mdt ciia mot hinh 1ap phuong la cac dinh ctia mét hinh 14p phuong.
B. Tam cdc mat ciia mot hinh tir dién déu 1a cdc dinh ciia mgt hinh tr dién déu.
C. Tam cdc mit cua mot hinh tir dién déu la cac dinh ctia mét hinh 1ap phuong.
D. Tam cac mat ciia mét hinh 1ap phuong la cac dinh ctia mét hinh tr dién déu.

CAu 25. Trung diém cac canh ciia mot tir dién déu tao thanh
A. c4c dinh cia mot hinh tir dién déy.
B. cac dinh cia mot hinh bat dién déu. |
C. céc dinh ciia mOt hinh mudi hai mat déu.
D. cac dinh ctia mot hinh hai muoi mat déu.

CAu 26. Ménh d nao sau déy sai?
A. Tén tai khdi tr dién la khdi da dién déu.
B. Tén tai khoi lang try déu 1a khoi da dién deu.
C. Ton tai khdi hop 1a kh01 da dién déy.
D. Tén tai khoi chop tir giac déu 1a khoi da dién déu.

Cau 27. Trong khong gian chi c6 5 loai khdi da dién déu nhu hinh vé

Khoi tr dién déu  Khoi 1ap phuong Bat dién déu Hinh 12 miatdéu  Hinh 20 mit déu
Ménh dé nao sau day dung?

A. Moi khéi da dién déu co s6 mat la nhung sO chia hét cho 4.

B. Kh01 lap phu'orng va kho1 bat dién déu co cung soO canh.

C. Khdi tir dién déu va khdi bat dién déu co 1 tam ddi ximg.

D. Khoi mudi hai mat déu va khoi hai muoi mat déu cé cung so dinh.
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CAu 28. Cho khbi 20 mit déu. Biét ring mdi mat cia n6 1a mot da giac déu p canh, mdi dinh

cua né la dinh chung cua dung ¢ mat. Ta co ( p;q) nhén gia tri nao sau day?

A. p=4;9=3. B.p=3;q=>5. C. p=3;9=4. D. p=5;9=3.
CAau 29. Hinh bat dién déu thuoc khéi da dién déu nao sau day?

A. {3;4}. B. {3;3}. D. {4;3}. C. {5:3}.
Cau 30. Khéi da dién déu loai {3;3} c6 tén goi ndo dudi day?

A. Kh01 bat dién deu B. Khéi lap phuong.

C. Khéi 20 mat déu. D. Khoi tir dién déu.

Cau 31. Khéi da dién déu loai {5;3} ¢6 tén goi nao dudi day?

A. Kh01 12 mat deu B. Khéi lap phuong.
C. Khéi 20 mat déu. D. Khoi tir dién déu.

CAu 32. Sé mit phang dbi ximg ctia khéi da dién déu {4;3} 1a
A. 3. B. 6. C. 8. D. 9.
Cau 33. Tong céc goc & dinh cua tht ca cdc mit cia khoi da dién déu loai {4;3} 1a
A. 4r. B. 8. C. 107. D. 127
Cau 34. Tong céc goc & dinh cua tét ca cdc mit cia khdi da dién déu loai {3;5} 1a
A. 127. B. 16 C. 20m. D. 247.
CAau 35. Cho hinh da dién déu loai {4;3} canh a. Goi S 1a téng dién tich tat ca cac mit cua

hinh da dién d6. Ménh dé nao sau day dung?
A. S =4d. B. S =6a". C.S=8d. D. S =10a’.

THE TiCH KHOI PA DIEN

A. TOM TAT LY THUYET
I- THE TiCH KHOI LANG TRU
Néu ta xem khdi hop chir nhat 4BCD.A 'B'C'D' nhu 13 khéi lang tru c6 ddy 1a hinh chit nhat

A'B'C'D’ va dudng cao A4’ thi suy ra thé tich cua n6 bang dién tich day nhan véi chiéu cao.
Ta c6 thé chimg minh duoc ring diéu d6 ciing dung véi mot khdi lang tru bat ki
D

<ol

D ¢
A B
Uy !
L — O E ¢
A” B Al B
Dinh li
Thé tich khéi ling tryu c6 dién tich ddy B va chidu cao £ 1a
V = Bh.

II - THE TICH KHOI CHOP

Dbi v6i khdi chop nguoi ta chimg minh dugc dinh 1i sau:

Dinh li
Thé tich khdi chop c6 dién tich day B va chiéu cao A 1a
V= lBh.
3

Ta ciing goi thé tich cac khéi da dién, khéi lang tru, khdi chop dd néi & trén 1an luot 1a thé tich
cac hinh da dién, hinh lang try, hinh chép xac dinh ching.
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Cau 36. Cho hinh chép S.ABCD c6 day 1a hinh vuong canh a. Canh bén S4 vudng goc véi
mit phing ddy va S4 = a~/2. Thé tich ctia khéi chép da cho bing
a2 a2 a2

A. V2. B. . C. . D. .
3 4 6

CAu 37. Cho hinh chop S.4BCD c6 déy I hinh chit nhat véi 4B =a, BC =2a. Hai mit bén
(SAB) va (SAD) cung vudng goc véi mit day (4BCD), canh SA4 = a+/15. Thé tich cua khdi

chop da cho bing
3 3 3
A. 2415 B. & iﬁ c. 2 jﬁ D. 2"6‘/3.

Cau 38. Cho hinh chép S.ABCD c6 day 1a hinh vuong canh a. Canh bén S4 vudng goc véi
day mat phiang day va SC = a~/5. Thé tich ciia khdi chop da cho biang
3 3 3
A. &3 B.“;/g. C. “f. D.af.

CAu 39. Cho hinh chép S.ABCD c6 day 1 hinh chir nhat v6i AB =3a, BC =a. Canh bén
SD vudng goc voi mat phing day va SD = 2a. Thé tich cua khéi chop da cho bing

A. o’ B. 24°. C. 3d4°. D. 64°.
CAau 40. Cho khéi chép S.ABC c6 SA vudng goc voi mat ddy, SA =4, AB=6, BC =10 va
CA =8 . Thé tich cuia khdi chop di cho bang

A. 24. B. 32. C. 40. D. 192.
CAau 41. Cho khéi chép S.ABC c6 day la tam giac vudng tai B, AB =a, AC =2a. Canhbén
SA vudng gbc v6i mit phing day va S4 = a. Thé tich cua khbi chép di cho bang

3 3 3 3
AL B. V3a . c 2 D. V3a .
3 3 3 6

Cau 42. Cho hinh choép S.ABCD c6 day 1a hinh thang vuéng tai 4 va B, AB = BC =1,
AD =2. Canh bén SA vudng goc véi day va S4 = 2. Thé tich khdi chép di cho bang

A. % B. 1. C. 2. D. 3.

Cau 43. Cho hinh chép S.ABCD c6 day 1a hinh vuong tim O, canh a. Canh bén S4 vuéng

g6c v6i mit phing day, goc SBD = 60°. Thé tich khéi chép da cho bing
PENE) 24’

3
A. @', B. . c. L p. 24
2 3 3

CAu 44. Cho hinh chép S.ABC c6 day la tam gidc déu canh 2a va thé tich khéi chop bang a’.
Chiéu cao cua hinh chop da cho bing

A. a3, B. a3 c.?

3
5,

CAau 45. Cho hinh chép S.ABC c6 tam gidc SBC 1a tam giac vudng can tai S, SB =2a va
khoang céch tir 4 dén mat phing (SBC) bang 3a. Thé tich khdi chop da cho bang

A. 2a’. B. 4a’. C. 6a’. D. 124°.
CAu 46. Cho hinh chép S.ABCD c6 day 1a hinh vudng canh a. Tam gidc SAB déu va nim

trong mat phang vudng goc vi mat day. Thé tich ctia khdi chop da cho bang

3 3 3 3
AL B. aﬁ. c. L D. “ﬁ.
2 2 6 6
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CAu 47. Cho khéi chop S.ABCD c6 day 1a hinh vuong canh a. Tam gidc S4B cantai S va
nim trong mat phéng vudng goc v6i mat day, canh bén S4 = 2a. Thé tich cua khdi chop da cho
bing

2a° 415 @15

C. . D. .

A. 24°. B. .
3 6 12

CAu 48. Cho hinh chop déu S.4BC c6 canh day bing a, canh bén gép hai lan canh day. Thé
tich ctia khdi chop da cho bang

M1 .3 3 1.3 3
A 1la . B. V1la . C. 1la . D. V13 a '
4 6 12 12

Cau 49. Cho khdi chép tir giac déu c6 canh day bang a, canh bén gip hai lan canh day. Thé tich
ctia khbi chop da cho bang

3 3 3 3
A. \52“. B. \/f“. C. \/56“. D. \/fa.

Cau 50. Cho hinh chop déu S.4BCD ¢6 tam gidc SAC déu canh a. Thé tich ctia khbi chop da
cho bang
3 3 3 3
A TV B V3 c. L. p, Y3,
3 4 6 12

THE TiCH LANG TRU

Cau 51. Khdi ling try tam giac déu co tit ca cac canh bang a co thé tich bang

3 3 3 3
A.”*E. B.”‘g. c."‘g. D.‘“g.
2 4 6 12

CAu 52. Cho khéi lang try dimg ABC.4'B'C’ c¢6 day la tam gidc ddu canh a va A4’ =3a.
Thé tich ctia khi lang tru di cho bang

a 3a’ a 3a’
A, —. B. —. C. —. D. —.
2 2 4 4
CAu 53. Thé tich khdi 1ap phuong ¢ canh 24 bing
A. a’. B. 24°. C. 6a’. D. 8a’.

CAu 54. Cho khi hop chit nhat ABCD.A'B'C'D’ ¢6 A4’ =a, AB=3a, AC =5a. Thétich
ctia khbi hop da cho bang

A. 4a’. B. 54°. C. 124, D. 154°.
Cau 55. Cho hinh ling try dimg ABCD.A'B'C'D’ ¢6 AA'=3a, AC =4a, BD =5a, ABCD
1a hinh thoi. Thé tich ctia khdi ling tru di cho bang

A. 20a’. B. 274’. C. 30a’. D. 60a’.
CAu 56. Cho hinh lang try tam gidc déu c6 canh day bang 2a va c6 cic mat bén déu 1a hinh
vudng. Thé tich khbi lang tru da cho bang

3 3
A. 24°3. B. 34°V2. C. 2“3*5. D. 2"4‘5.

CAu 57. Cho khéi lang tru ding ABC.A'B'C’ ¢6 BB' =a, ddy ABC la tam gidc vudng can tai
B va AC = a~2. Thé tich ctia khéi lang tru da cho bing

3 3 3
A d. B. L. c. L. p. =
2 3 6
Cau 58. Cho lang tru dang ABC.A'B'C’ c6 ddy ABC 1a tam giac v6i AB =a, AC =2a,
BAC =120° va A4’ =2a+/5. Thé tich cta khéi lang tru da cho bang
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3 3
A. &*15. B. 44’ /5. c. 2 *35 D. 4“3*5.

Cau 59. Cho khéi lang tru tam gidc déu c6 canh day bang a va tong dién tich cic mit bén bang
3a*. Thé tich ctia khi lang tru d4 cho bang

3 3 3 3
A 42 B.”‘B. c."‘g. D.‘“B.
3 4 6 12

CAu 60. Cho hinh hop chit nhat ABCD.4A'B'C'D' ¢6 BA =a, BC =a~2, BA'=a-/5. Thé
tich ctia khdi hop da cho bing

3
A. 2. B. 24°2. c. & \ho. D. 2“3*5.

Cau 61. Cho khdi 1ap phuong ABCD.A'B'C'D’ ¢6 do dai duong chéo A'C = a+/3. Thé tich
ctia khéi 1ap phuong di cho bang
3x/ga3

A. d. B. 3434’ C. %cf. D. .

CAau 62. Cho hinh hép chit nhat ABCD.A'B'C'D’ ¢6 AB=a, AD =2a, AC' =+[6a. Thé tich
khdi hop bang

3 3
A. 24°. B. 2\/34’. C. *E“ . D. 2;’ .

CAau 63. Cho lang tru ding ABC.A'B'C’ c¢6 ddy ABC latam gic vuong tai B va
BA=BC=1. Canh 4'B tao véi mit day (ABC) goc 60°. Thé tich ciia khéi lang tru da cho
béng

A. 3. B V3 V3

L c. Y2 p. 2.
2 2 6
Cau 64. Cho hinh hop chit nhat ABCD.A'B'C'D’ ¢6 AB = AA’ = a, dudng chéo A'C tao véi
mit ddy (ABCD) mét goc o thoa cota = +/5. Thé tich khdi hop da cho bing
3 3
A. 24 B. \/54°. c D. L.
3 55

CAu 65. Cho khéi lang tru dimg ABC.A'B'C’ ¢6 day ABC 1a tam giac can voi AB = AC =a,

BAC =120". M3t phing (4B'C’) tao v6i ddy mot goc 60°. Thé tich cua khéi lang tru dd cho
bang

3 3 3 3
AL B. L. c. 3% p. 2%
4 8 8 8

CAu 66. Cho lang try dimg ABC.A'B'C' ¢c6 A4’ =3. Tam giac A’BC c6 dién tich bang 6 va
tao voi mat day (4BC) goéc 60°. Thé tich cta khdi lang tru da cho bang

A. 9. B. 12. C. 18. D. 36.
CAu 67. Cho khdi hop chit nhat ABCD.A'B'C'D’ 6 A4’ = av/3. Biét ring mat phing (4'BC)
hop v6i mit day (ABCD) mot goc 60°, dudng thing A'C hop véi mat day (4BCD) mdt goc
30°. Thé tich ctia khdi hop chir nhat da cho bang

3
A. a’. B. a3\/§. C. 2a3x/€. D. 2a3\/g.

Cau 68. Cho hinh hop chir nhat c6 dién tich ba mit cung Xuét phét tr cing mot dinh 1 10cm”,
20cm?, 32cm?. Thé tich ctia khdi hop chir nhét di cho bang
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A. 40cm’. B. 64cm’. C. 80cm’. D. 160cm”>.
CAau 69. Cho khbi hop dimg c6 day 1a mot hinh thoi c6 d6 dai dudng chéo nho bang 10 va goc
nhon bang 60°. Dién tich mdi mat bén ciia khdi hop bang 10. Thé tich cua khdi hop da cho biang
A. 2543. B. 50. C. 504/3. D. 100~/3.
Cau 70. Cho hinh hép chit nhét c6 dudng chéo d =+/21. Do dai ba kich thudc ciia hinh hop
chit nhat 14p thanh mot cap sé nhin ¢ cong boi ¢ = 2. Thé tich ctua khbi hop chir nhat da cho

bing

A. 6. B. 8. C. % D.

W | oo

Ti SO THE TiCH
CAu 71. Cho tir dién ABCD c6 AB, AC va AD d6i mot vudng goc. Cac diém M, N, P
lan luot 1a trung diém céc doan théng BC, CD, BD. Biét réng AB=4a, AC =6a, AD =17a.
Thé tich khéi tir dién AMNP bing
A. 74°. B. 144°. C. 21d. D. 284°.

Cau 72. Cho tir dién ABCD c6 thé tich bang 24 va G la trong tim cuia tam giac BCD. Thé
tich ctia khdi chop G.4BC bing

A. 4. B. 6. C. 8. D. 12.
Cau 73. Cho tir dién ABCD c6 thé tich V. Goi V' 1a thé tich cua khéi t dién c6 cac dinh 1a

$ : 2 A V/ N
trong tam cla cac mat cia khoi tir di€én 4BCD. Ti so0 7 bang

L B. ©. il p. 2.
27 27 27 27
Cau 74. Cho ta dién ABCD c6 AB, AC, AD d6i mot vuong goc va AB =6a, AC =9a,
AD =3a. Goi M, N, P lan luot la trong tim cta cac tam gidc ABC, ACD, ADB. Thé tich
ctia khéi tr dién AMNP bing
A. 24°. B. 44°. C. 64°. D. 84°.
CAau 75. Cho tir dién c6 thé tich bang V. Goi V' 1a thé tich cua khdi da dién c6 cac dinh 1a cac

<R 5 ’ 5 Ae 7 ‘A ~ . A V ! N
trung dieém cua cac canh cua khoi tir dién da cho. Ti so A bang

A. l B. z C
2 3

D.

oo | i

1
e
Cau 76. Cho hinh chép S.ABCD c6 day 1a hinh binh hanh va c6 thé tich bang 48. Goi M, N
14n luot 12 diém thudc cac canh AB, CD sao cho MA = MB, NC =2ND. Thé tich cta khdi

chop S.MBCN bing
A. 8. B. 20. C. 28. D. 40.
CAau 77. Cho khbi chép tir giac S.ABCD c6 thé tich ¥, day 1a hinh binh hanh. Goi M, N, P,
O lan luot 1a trung diém cac canh SB, BC, CD, DA. Thé tich khdi chép M .CNOP bing
3y 3y 14 k]

A, —. B. —. C. —. D. —.
4 8 16 16

Cau 78. Goi V' 1a thé tich cia khdi 1ap phuong 4BCD.A'B'C'D’, V, 1a thé tich tir dién

A'ABD. Hé thiic nao sau day dung?
AV =2V B.V =3/, C.V =4r,. D.V =6V,
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