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LOP 12

PAI SO
1. Tap xac dinh

Tim tap xac dinh ctia ham so.

2. Sw bién thién

MON TOAN

e X¢ét chiéu bién thién cta ham so:

+ Tinh dao ham;

+ Tim céc diém tai d6 dao ham bang 0 hodc khong xéac dinh;

+ Xét dau dao ham va suy ra chiéu bién thién ctia ham so.

e Tim diém cyc tri.

e Tim cac gidi han tai vo cyc, cac gidi han vo cyc va tim tiém cdn (n€u co).

e Lap bang bién thién.

3. Do thi

Duya vao bang bién thién va céc yéu td xac dinh ¢ trén dé vé do thi.

4. Dang do thi co ban:

Ham s6 bacba y = az® + b2 +cx +d (a;tO)
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Ham s6 triung phwong y = az’ + bz’ + ¢ (a # 0)
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Ham s6 nhat bién y = ax+b (c¢0, ad—bC;tO)
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> HINH HOC:

I - THE TICH KHOI LANG TRU

Néu ta xem khdi hop chit nhat 4BCD. A'B'C'D' nhu la kh01 lang try c6 day la hinh chir nhat
A'B'C'D' va duong cao 44’ thi suy ra thé tich cua nod bang dién tich day nhan voi chiéu cao.
Ta c6 thé chimg minh dugc rang diéu d6 ciing ding v6i mot khéi lang tru bat ki

Dinh li
Thé tich khéi lang tru c6 dién tich ddy B va chiéu cao 4 la




" V = Bh.

I1 - THE TiCH KHOI CHOP
Déi v6i khdi chop ngudi ta ching minh duogc dinh 1i sau:
Dinh li

Thé tich kh6i chop co dién tich day B va chidu cao 4 1a

V :lBh.
3

Ta ciing goi thé tich cac khdi da dién, khdi lang tru, khdi chop da noi & trén lan luot 1a thé tich
cac hinh da dién, hinh lang try, hinh chép xac dinh ching.
Céau 1. Cho hinh chép S.ABC. Goi M, N, P lan lugt 14 trung diém SA4,SB va SC . Khi d6 ti s6
thé tich

gitra khéi chop S.MNP va khéi chop S.4BC bang
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Cau 2. (P9 Cén Vinh Phiic-lan 1-2018-2019) Khi ting d6 dai tat ca cac canh ctia mot khéi hop
chir nhat 1én gap 3 thi thé tich khdi hop twong tmg s&

A. ting 6 lan. B. ting 18 lan. C. tang 9 lan. D. ting 27 lan.

Cau 3. Cho khoi tir dién ABCD ¢6 thé tich V' va diém E trén canh AB sao cho AE =3EB.
Tinh thé tich khéi t&r dién EBCD theo V.
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Cau 4. Khi ting ca ba canh day ctia mot khdi chop co day 1a tam giac déu 1én hai 1an con duong
cao cua khdi chop giit nguyén thi thé tich ciia khdi chop ting bao nhiéu 1an?
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Cau 5. Cho hinh chép S.ABC.Goi M , N lan luot la trung diém cta SA, SB. Tinh ti s
VSAABC .
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LOP 11
PAI SO VA GIAI TICH

4. Phwong trinh thuin nhét bac hai d6i véi sinx va cosx
asin® x+bsin x.cos x+ccos’ x =d (a,b,c#0) (2)
Phwong phap gidi: Ta xét 2 truong hop:

e THI: Xétxem cosx=0< x =%+k7r (keZ) (:> sin” x = 1) c6 théa min phuong
trinh (2) hay khong.

o TH2: Xét cosx¢0<:>x¢§+k7r (keZ).

Chia hai vé ctia phuong trinh (2) cho cos® x ta duogc:

+b

cos’ x cos’ x cos’x cos’x

sinx  sinx.cosx  cos’x d
(2) =a +c =

< atan’ x+bhtanx+c = a’(1+tan2 x)

< (a—d)tan’ x+btanx+c—d =0 (Phuong trinh bac hai theo tan x)

Két luan: Nghiém cuia phuong trinh (1) la hop nghiém cua TH1 va TH2.

Luuy:

e Ta co thé dung cong thirc ha bac dé dwa phuong trinh vé phuong trinh bac nhét d6i véi
sin2x va cos2x:

1—cos2x sin2x 1+cos2x
a +b +c =

2 2 2

d

HINH HOC

Vén dé 5: Thiét dién ciia hinh chép khi ciit hinh chép béi mot mit phang
Dé xac dinh thiét dién cia mot hinh chop véi mit phang (a) ta thyc hién nhu sau:

e Tim giao diém cua (@) véi mot canh ctia hinh chop.

e Tirdiém chung d6, xéc dinh giao tuyén dau tién ctia (@) véi mot mt (chira canh trén)
cua hinh chop.

e Cho giao tuyén nay cit cac canh ciia mit d6 cua hinh chép, ta s& duoc cac diém chung
mai cua (a) v6i cac mat khac. Tur d6 xac dinh duogc céc giao tuyén moi voi cac mat
nay.

e Tiép tuc nhu trén cho dén khi cac giao tuyén khép kin thanh mét da giac, ta dugc thiét
dién ciia (@) va hinh chop.
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PAI SO
Chuong I1I: PHUONG TRINH - HE PHUONG TRINH

§1. PAI CUONG VE PHUONG TRINH

1. Phwong trinh mét 4n

Dinh nghia: Cho hai ham s6 y = f(x) va y=g(x) co tap xac dinh 1a D, va D, .

Dit D=D,ND,.

Ménh dé chta bién: f (x) = g(x) duoc goi la phuong trinh mot an; x duogc goi la an sb cua
phuong trinh; D goi la tap xac dinh ctia phuong trinh.

Diéu kién cua x dé f (x) va g(x) cung c6 nghia duoc goi la diéu kién (hay tap xac dinh) cta
phuong trinh.

S6 x, € D goi 1a nghiém ctia phuong trinh f(x) = g(x) néu f(xo) = g(xo) 1a ménh d¢ ding.
Viéc tim tat ca cac nghiém cua phuong trinh goi 14 giai phuong trinh. Hay giai phuong trinh 1a
tim tdp nghiém cta phuong trinh do.

2. Phuwong trinh twong dwong

Hai phuong trinh f;(x) =g, (x) va f,(x)=g,(x) duoc goi la twong duong néu ching cd
cung tap nghi¢m.

Khi d6 ta viét: f; (x) =g (x) = (x) =g, (x) :

Phép bién Qéi khong 1am thay ddi tap nghiém cua phuong trinh goi 1a phép bién ddi twong
duong — bién mot phuong trinh thanh phuong trinh twong duong véi nd.

Pinh ly:

Cho phuong trinh f (x) = g(x) co tap xac dinh D; h (x) 12 mot ham s6 xéc dinh trén D . Khi
d6 phuong trinh f(x)=g(x) twong dwong v6i mdi phuong trinh sau:

f(x)+h(x) = g(x)+h(x)

f(x).h(x):g(x).h(x) néu h(x);tO; VxeD.

3. Phwong trinh h¢ qua

Néu moi nghiém cta phuong trinh f (x) = g(x) déu 1a nghiém cua phuong trinh

£, (x) =g, (x) thi phuong trinh f,(x)= g, (x) duoc goi la phuong trinh hé qua cua phuong
trinh f(x)=g(x).

Khi d6 ta viét: f; (x) =g (x) = £, (x) =g, (x) .

Phuong trinh h¢ qua c6 thé c6 nghiém khong phai 1a nghiém ciia phuong trinh ban d?lu, goi la
nghiém ngoai lai. Mudn loai nghiém ngoai lai ta phai thir lai vao phuong trinh ban dau.

Nhén xét: )

Khi binh phuong hai vé cia mgt phuong trinh, ta dugc phuong trinh hé qua ctia phuong trinh

da cho.
f(x)=g(x)=[r(x)] =[e(x)]



4. Phwong trinh nhiéu an

Nghiém ctia 1 phuong trinh 2 an x, y 1a 1 cip s thuc (xo; yo) thoa phuong trinh do.

Nghiém ctia 1 phuong trinh 3 an x, y,z 1a 1 b ba sb thuc (x,;v,;z,) thoa phuong trinh do.

5. Ghi chu o

Trong mot phuong trinh, ngoai cac chir déng vai tro an so, con co6 cac chir khac dugc xem nhu
nhiing hang s6 va dugc goi 1a tham so.

Giai va bién luan phuong trinh chira tham s6 l1a xét xem khi nao phuong trinh d6 v6 nghiém;
khi nao c¢6 nghiém, tuy theo cac gia tri cua tham s6 ma tim nghiém do.

Vén dé 1: Phuwong trinh twong dwong — phwong trinh hé qua

§2. PHUONG TRINH BAC NHAT - BAC HAI

I. Phuong trinh bic nhat

Vién dé 2: Giai va bién luin phwong trinh dang ax+b=0 (1)
Hé s6 Két luan
a#0 (1) c6 nghiém duy nhat r=-2
a
b=0 (1) nghiém dung véi moi x € R
a=0
b#0 (1) vO nghiém
Luuy:

C6 nghiém la truong hop nguoc lai cia vé nghiém. Do do, tim diéu kién dé (1) c6 nghiém

thong thuong ta tim diéu kién dé (1) v6 nghiém rdi 14y phan bu cua két qua trong tip R .

HINH HOC
§3. TICH CUA VECTO VOI MOT SO (tiép theo)

Vin dé 2: 7 9
1. Xéac dinh mot diém thoa mot dang thuc vecto
Rit gon dang thirc vecto vé dang AM =v.
A 1a diém c6 dinh, v 1a vecto c6 hudng, do dai xéc dinh, M 1a diém phai dung.
Khi rat gon van dung cac tinh chat, quy tac va két qua trong van dé 1.
2. Phan tich mét vecto theo hai vecto cho trudc.
Cho hai vecto a va b khong cung phuong thi vo1 moi vecto x bt ky déu phan tich dugc duy
nhét theo a,b nghia la: 3m,neR: x= ma + nb




