TAI LIEU HQC TAP TUAN 2 (13/9/2021 — 18/9/2021)

MON TOAN
Lép 12
> DAISO , o
Bai 1: TINH PON PIEU CUA HAM SO
1) Pinh li

Gid sttham s6 f(x) c6 dao ham trén khoang K.
e Néu f'(x)>0 véimoi x thuoc K thihamsg f(x) dong bién trén K.

e Néu f'(x)<0 véimoi x thuoc K thihamsd f(x) nghich bién trén K.

Chu y: Khoang K trong dinh li trén c6 thé duoc thay boi mot doan hoac mt mot nira khoang. Khi do6
phai bd sung thém gia thiét " Ham s6 lién tuc trén doan hodc nira khoang d6". Chang han:

Néu ham s6 £ (x) lién tyc trén doan [a;b] va c6 dao ham f”(x)>0 trén khoang (a;b) thi ham ) f(x)

ddng bién trén doan |a;b).

2) Pinh li mé rong

Gia st ham s8 f(x) c6 dao ham trén khoang K . Néu f’(x)>0 véimoi x €K
(hodc f/(x)<0 véimoi x eK)va f'(x)=0 chitai mdtsg hiru han diém ciia K

thiham s§ f(x) dong bién (nghich bién) trén K.

> HINH HQC
BAI 1: KHOI PA DIEN

I - KHOI LANG TRU VA KHOI CHOP
Khéi lang tru 1a phin khong gian duoc giéi han boi mot hinh ling tru ké ca hinh lang tru.
Khéi chop 1a phan khong gian duge gidi han bai mot hinh chép ké ca hinh chop.

Khdi chop cut 1a phan khong gian duoc gidi han boi mot hinh chop cut ké ca hinh chop cut.

II - KHAI NIEM VE HINH PA DIEN VA KHOI PA DIEN
1. Khai niém vé hinh da dién

Hinh da dién 1a hinh duogc tao boi mot sb hiru han cac da giac thoa man hai tinh chét:



e Hai da giac phan biét chi co thé hodc khong cé diém chung, hodc chi c6 mét dinh chung, hoac
chi ¢6 mét canh chung.

e MGdi canh cia da giac nao ciing 1a canh chung cua dung hai da giéc.

Moi da giac nhu trén dugc goi 1a mot mat cua hinh da dién.

Cac dinh, cac canh cua da gidc theo thur tu goi 1a cac dinh, cac canh cta hinh da dién.

2. Khii ni¢m vé khoi da dién

Khdi da dién 1a phan khong gian dugc gidi han boi mot hinh da dién, ké ca hinh da dién do.
Nhimng diém khong thudc khoi da dién dugc goi d
la di€m ngoai cua khoi da dién. Tap hop cac diém
ngoai dugc goi 1a mién ngoai cua khoi da dién.
Nhimng diém thudc khoi da dién nhung khong
thudc hinh da dién ung voi da dién ay dugc goi

1a diém trong c.ﬁa khéi da dién. Tap hop céc. diem Dicmngoai _ |,
trong dugc goi la mién trong cua khoi da dién.

Mién ngoai

Diém trong

Mai khéi da dién duoc xac dinh boi mot hinh da dién ung voi nd. Ta cling goi dinh, canh, mat, diém
trong, diém ngoai... cua mot khéi da dién theo thir ty 1a dinh, canh, mit, diém trong, diém ngoai... cia
hinh da dién tuong ting.

I - KHOI PA DIEN LOI
Khéi da dién (H ) dugc goi 1a khéi da dién 16i néu doan thing néi hai diém bat ki cia (H ) luén

thudc (H ). Khi d6 da dién gi6i han (H ) duoc goi la da dién 16i.

Khdi da dién 16i Khdi da di¢n khong 16i

Mot khoi da dién 1a khoi da dién 161 khi va chi khi mién

trong ctiia nd luén nam v€ mot phia doi voi moi mat phang

di qua mdt mat ctia no6.

II - KHOI PA DIEN PEU



Dinh nghia
Khéi da dién déu 1a mot khéi da dién 16i ¢6 hai tinh chit sau déy:
e Cac mit 1a nhitng da giac déu n canh.

e MJdi dinh 1a dinh chung ctia ding p canh.

Khéi da dién déu nhu vay goi 1a khi da dién déu loai {n, p}.

Chi ¢6 nam khoi da dién déu. Do 1a:

IR 4OL o

Loai {3;3 Loai {4;3 . Loai {5;3 Loai {3;5
i {3:3) 3 ) {s:3) 3:5)
Khdi tir dién Khéi lap N Hinh 12 mat Hinh 20 mat
R Bat dién déu N .
déu phuong déu déu
Khoi da dién deu So dinh | S0 canh | S0 mit Loai
T dién déu 4 6 4 {3;3}
Khdi lap phuong 8 12 6 {4:3)
Bit di¢n déu 6 12 8 {3:4}
Mudi hai mit déu 20 30 12 {5:3}
Hai muoi mit déu 12 30 20 {3:5}




Lop 11
> DAISO
BAI 1: HAM SO LUQNG GIAC

1. Ham sé y =sinx

Pinh nghia: Quy tic dit tuong tmg mdi s6 thuc x voi sb thue sin x duoc goi 1a ham sb sin, ki

hiéu: y=sinx.

Tinh chit: Him s6 y =sinx:

e Tapxacdinh: D=R.Tapgiatri: 7' = [—l;l] .

e Laham so Ié, tuan hoan véi chuky 27 .

e Ham sb ddng bién trén (—% + k27z;% + k27z) ;

nghich bién trén (% + k27z;377[ + k27z) .

e Dothila duong hinh sin va nhan géc toa dd O 1am tAm dbi xung.
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2. Ham s Yy =CO0SX
Pinh nghia: Quy tic dit twong tmg mdi s6 thuc x véi s6 thue cos x duge goi 1a ham s cosin, ki

hi¢u: y =cosx.
Tinh chat: Him s y =cosx:
e Tiapxacdinh: D=R.Tapgiatri: T = [—l;l] .
e L ham sb chn, tudn hoan véi chu ky 27 .
e Ham sb dong bién trén (—7[ + k272';k27r) ;
nghich bién trén (k27r; T+ k27z) )

e Dothila duong hinh sin va nhén tryc tung lam truc dbi xung.

3.Ham sé y =tanx

£ . A , Sin x s s £ f1ia
Pinh nghia: Ham so duoc xac dinh boi cong thie y = (COS X# 0) 1a ham so0 tang, ki hiéu:
COS X

y=tanx.
Tinh chit: Him s6 y =tanx :



e Téapxacdinh: D= R\{%+k7z,k € Z} .Tapgiatri: T=R.
e Laham sb 1¢, tuan hoan véi chu ky 7.

e Ham s6 dong bién trén (—5 + kﬂ';? + kﬂj )

A . A A A \ A A /. \ A X \ T \ LN A
e DO thi nhan goc toa d6 O lam tdm doi xirng va nhan moi duong x = 5 + k7 lam tiém can.
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4. Ham s6 y = cotx

; e A , CosXx , . o )
Pinh nghia: Ham so duoc xac dinh boi cong thue y = (Sln X # O) la ham so cotang, ki

sin x
hiéu: y =cotx.
Tinh chit: Him sb y =cotx:
e Tapxacdinh: D=R\{k7,keZ} Tapgiati T =R.
e Laham sb 1¢, tuan hoan véi chu ky 7.
e Ham sb nghich bién trén (kﬂ'; T+kr ) )

e DO thi nhan gbc toa dd O 1am tam ddi xing va nhan mdi dudng x = k7 1am tiém can.
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Luu y:

e Cachamsb y=msin(ax+b)+n va y=mcos(ax+b)+n c6chuky T, :|2_7|r‘
a

e Cachamsb y=m.tan(ax+b)+n va y=mcot(ax+b)+n c6chuky T, :ﬁ.
a

Chu y: V6i k € Z taco:

) . T
sinxz20&< x#krx smx;éil<:>x¢i5+k27r



T
cosx¢0<:>x¢5+k7r cosxzl< x#k2n cosx#—-lox#n+k2x

VA
tanx#0< x#krx cotx¢0c>x¢5+k7r
N T "
tanx co diéu kién x # 3 +kr cotx codiéukién x # krxr
> HINH HQC
§1. PHEP BIEN HINH
1. Phép bién hinh

Phép bién hinh 1a mot quy tic f, dé véi mdi diém M thudc mit phang ta xac dinh dugc mot diém
M duy nhit trong mit phing d6. Diém M ' dugc goi la anh cia M qua phép bién hinh do, ki
hidu: f(M)=M".

Néu (H) 1a mot hinh thi tap hop cac diém M '= (M) tao thanh hinh (H') 1a anh cta hinh
(H) qua phép bién hinh /. Ki hiw: f(H)=(H").

2. Phép doi hinh ) . ) )
Phép doi hinh 1a mét phép bién hinh khong lam thay d6i khoang cach gitra hai diém bat ky:

f(M) v = M'N'=MN
S(N)=N"
Tinh chit: Phép doi hinh bién:
ba diém thang hang thanh ba diém thing hang;
ba diém khong thiang hang thanh ba diém khong thing hang;
duong thang thanh duong thing;
tia thanh tia;
doan thang thanh doan thing bang no;
tam giac thanh tam giac bang no;
goc thanh goc bang no;
duong tron thanh duong tron cé cung ban kinh.

§2. PHEP TINH TIEN
1. Pinh nghia
Phép bién hinh bién diém M thanh diém M ' sao cho MM '= v duogc goi 1a phép tinh tién theo

vecto v. Ki hiéu: T;

/ M T},(M):M'@W:;
ﬁ/ (17 duogc goi la vecto tinh tién)

Phép tinh tién theo vecto 0 1a phép ddng nhét: T (M ) =M.

2. Tinh chét
e Phép tinh tién la mot phép doi hinh do do co tat ca cac tinh chat ctia phép doi hinh.



o Bién dudng thing thanh dudng thing song song hoic tring véi dudng thing ban dau.
3. Biéu thirc toa do
Trong mit phang toa d6 Oxy, cho diém M(x;y) va vecto u = (a ;b) . Khi do:
x'=a+x
T.(M)=M'(xy") =
“ y'=b+y

§3. PHEP VI TU'
1. Pinh nghia
Cho diém I c6 dinh va mot sé & # 0. Phép bién hinh bién mdi diém M thanh diém M ' sao cho

IM "= kIM duge goila phép vi tu tAm [ ti sé k. Ki hiéu: Vi

M=V, (M) < IM' =kIM
(I goilatam vitw, k 1a ti sb vi tu)
/8
2. Tinh chat
Phép vi tu:

e Bién ba diém thiang hang thanh ba diém thing hang va bao toan thir ty giita ba diém do;
e Bién duong thang thanh duong thang song song hoic tring véi no;
e Bién doan théng thanh doan théng c6 do dai be"mg |k | 14n tao anh;

M':V(I;k)(M) . M'N'=kMN
M'N'=|k|MN

Nghia l1a: néu thi

N' = I/([;k) (N)

e Bién tam giac thanh tam giac dong dang v&i tam giac dd cho véi ti sé ddng dang |k

b

Bién dudng tron ban kinh R thanh dudng tron ban kinh |k| .R.

3. Biéu thirc toa d
Trong mit phang toa d6 Oxy, cho diém ](a;b) ,s0 k #0 va diém M(x;y) :

x'=kx+(1—k)a

o 00) <1 (i) e
4. Tam vi ty cia hai dwong tron
Néu c6 phép vi tu tam O, ti s6 k bién dudng tron nay thanh duong tron kia thi O dugc goi 1a tim
vi tu cua hai duong tron do.

e k>0: 0O latam vi tu ngoai.

e k<0: O latam vi tu ngoai.

Ciach xéc dinh tam vi tw O ciia phép vi tw bién (1; R) thanh (1 "R ')

1) Hai duong tron khong ddng tim (I;R) va (]';R')



e R=R":phépvitytam O (1a trung diém II'), ti s6 k =—1 (ciing chinh 1a phép ddi ximg tim
0).
e R #R':cohaiphépvitu
'

i) Phép vi tu tam 0{?1’:%07),& s6 k, =

.. , — R'— . R'
ii) Phépvitutam O,| O,1'=—-—0O,I |, tis0 k, =——.
R R
2) Hai dudng tron dong tim (I;R) va (I;R').
. , . R R'
Co hai phép vi tu cung tdm 7 , ti s0 E va ———.

R

BAI 4: PHEP PONG DANG

I PINH NGHIA

Phép bién hinh F duoc goi 1a phép dong dang ti s6 & (k > 0) néu véi hai diém M, N bat ki
vaanh M ' N' tuong (mg cta chung ta luonco M 'N'=k.MN

Nhan xét:
* Phép doi hinh 1a phép dong dang ty s6 1
* Phép vi tu ti s6 k1a phép ddng dang ti s6 |k|
II- TINH CHAT
Phép ddng dang ti sb k:
- Bién ba diém thing hang thanh ba diém thing hang va bao toan thir ty giira cic diém Ay.
- Bién duong thing thanh dudng thing, bién tia thanh tia, bién doan thing thanh doan thing.
- Bién tam giac thanh tam giac dong dang véi nd, bién goc thanh goc bang véi no.
- Bién duong tron ban kinh R thanh dudng tron ban kinh k.R
I1I - HINH PONG DANG

Dinh nghia: Hai hinh duoc goi 1a dong dang v6i nhau néu c6 mot phép ddng dang bién hinh
nay thanh hinh kia.




LOP 10
> DAISO
§2. TAP HOP VA CAC PHEP TOAN TREN TAP HQP

1. Tap hop
Tap hop 1a mét khai niém co ban cia toan hoc, khong dugc dinh nghia.
Tap hop khong chira phan tir nao dugc goi 1a tap rong, ki hi¢u: .
Co hai cach cho tap hop:
- Liét ké cac phén tir ctia tp hop: 4= {l; 2; 3;...;a;b;c;...} )
- Néu tinh chét dic trung cta cac phén tir thudc tap hop: B = {x eR|x*-3x-4= O} .
2. Tap hgp con
Cho hai tap hop A va B . Néumoi phin tir cia A déu thudc tap hop B, ta néi tip hop A 1a tap
hop con cia B, ki hiéu: ACB.
AcB@(Vx,xeA:xeB)

Néu tap hop C khong 1 tap hop con ciia B thi ta viét: C ,é B.
C#£B < (Elx,xe C vy x£B)

Quy udc: Y A, véimoi A.
Tinh chét:

+ Ac A, v6imoi A.

+ AcB,BcC=AcC.

Ghi chii: Tap A4 c6 n phan tir thi c6 2" tap con.
3. Tap hop bing nhau
Haitdp A va B goi 1a bang nhau khi moi phin tir cia 4 déu thudc vé B va moi phén tir cia B
déu thudc vé A4, ki hiéu: A=B.
A=B< AcBvuBcA
Haitdp A va B khong bang nhau goi 1a khac nhau, ki hiéu: 4 # B.
4. Cac phép toan trén tap hop
a) Giao cua hai tap hop
Tép hop gdm cac phin tir vira thudc A , vira thude B dugc goi la giao ciia 4 va B, ki hiéu: AN B

ANB={x|xeAvu xeB}

xe A4
xeAmB@{
xeB

AmB

b) Hop cia hai tap hop
Tép hop gom cac phan tir thuéc 4 hodc thuéc B duoc goila hop cia A va B, ki hiéu: AUB.



AUB={x|xe Ahof xe B}
xed

xeAuBc:{
xeB

¢) Hiéu cua hai tap hop
Tap hop gom cac phan tir thuéc 4 nhung khong thuge B duoc goi la hidu ciia 4 va B (theo thir
tw nay), ki hiéu: 4\ B .

A\Bz{x|xeA VU x/E/B}

xe A
x)éB

Néu Bc A4 thi A\ B dugc goi la phan bu ciia B trong A4, ki hiéu: C,B .
Khido: C,B=A4\B.
5. Cac tap hop con ciia tip hop sb thue R : doan — khoing — nira khoang

xeA\B@{

Poan [a;h] = {xeR|a<x<b) R e
Khoang (a;b)={xeR|a <x<b) T
Khoing (a;+0)={xeR|x>a} | e ; ‘}

Khoing (~<0;b) = {x € R| x<b) p
Nita khoang [a;b) = {x € R|a < x <b) A ——— s
Nira khoang (a;b]={xeR|a<x <b} fh%%fﬁ}—]:ﬂﬁw
Nita khoang [a;+0) ={xeR|x2a} | a[

Nira khoang (—o0;6]={x e R | x < b} ]b ”

> HINH HQC
§2. TONG VA HIEU CUA HAI VECTO
1. Téng hai vecto
Cho hai vecto @ va b. Tirdiém A batkyvé AB=a va BC=b.
Khi d6 vecto AC dugc goi la tdng cua hai vecto a va b .
Kihiéu: AC=a+b.

Tinh chét:
e a+0=a
e a+b=b+a



o (a+B)rizar(5+o)
Quy tic ba diém: Vi ba diém 4, B,C bét ky: AC=AB+BC.
Quy tic hinh binh hanh:
ABCD 1a hinh binh hanh = AB+ AD = AC
Hg thirc trung diém: M 1a trung diém AB < MA+MB=0.

Hé thirc trong tim: G 1a trong tim AABC < GA+GB+GC =0.
Luu y:

o 21,5 cung hudng :>‘;z+l;‘ :‘Zz +‘I;‘
. ZI,B nguoc hudng :>‘Zl+5‘: ZI‘—‘B
- = - =2 -2 -2
e a,b vudng gbc :>‘a+b z‘ +|b
o ‘&+B‘s‘5‘+‘l§,vmb
2. Hi¢u hai vecto
a+b=0: a,b 14 hai vecto déi nhau.
&—B=&+(—B) (—l; 1a vecto dbi ciia Z;)

—_— — —

Quy tic ba diém: AC = AB+BC=BC—BA.



