TAI LIEU HQOC TAP TUAN 11 (15/11/2021 —20/11/2021)
MON TOAN
LOP 12
> DBAISO
HAM SO LUY THUA
I - KHAI NIEM

Hams8y = x%, véi a € R, dwgc goila ham s8 liy thira.

CHUY
T4p x4c dinh cia ham s liy thira y = x® tuy thudc vao gia tri cia . Cu thé:
e V&i a nguyén dwong, tap xac dinh 1a R;
e V&i o nguyén am hodc bang 0, tap xac dinh1a R\ {0};
e V6i o khong nguyén, tip xac dinh 1a (0;+ o).
11 - PAO HAM CUA HAM SO LUOY THUA

Ngudi ta chirng minh dwoc ham s6 luy thira y =x® (€ R) c6 dao ham véimoi x >0 va

! -1
(xo‘) =a.x%7".




111 - KHAO SAT HAM SO LUY THUA y = x©

T4p xac dinh cia ham s6 liy thiva y = x® ludn chira khoang (0;+ oo) véi moi a € R. Trong trwong hop

téng quat, ta khdo satham s6 y = x“ trén khoang nay (goi la tip khao sat).

y=x% a>0 y=x% a<0
1. T4p khdo sat: (0;+00). 1. T4p khdo sat: (0;+00).
2. Sw bién thién 2. Sw bién thién
V' =a.x>0; Vx> 0. vy =a.x¥1<0;vx>0.
Gidi han dac biét: Gidi han dac biét:
lim x* =0, lim x%=+4oc. lim x* =400, lim x®=0.
x—0 X—=00 x—0T x—+00
Tiém can: Khéng c6 Tiém can:
Ox 1a tiém cdn ngang,
Oy la tiém cin dirng ctia d6 thi.
3. Bang bién thién 3. Bang bién thién
xz |0 +00 x |0 +00
Y + y' —
+00 +00
0 0
4. D0 thi (Nhw hinh bén dwéivéi a>0). 4. D0 thi (Nhw hinh bén dwéivéi a<0).
Yi a1, g=1
O<a<l
1 / a=1(0
i a<0
(@ 1 &

D6 thi ctia ham s6 iy thira y = x® luén di qua diém (1;1).
Trén hinh la d6 thi cia ham s6 liy thira trén khoang (O ;+ oo) ng v&i cac gia tri khac nhau cia o
CHUY

Khi khao sat ham liiy thira v&i s6 mii cu thé, ta phai xét ham s6 d6 trén toan bd tip xac dinh
clia no.



Béng tom tit cdc tinh chit ciia ham s6 lily thira y = x* trén khoang (0;+ co)

a>0 a<0
bao ham y =a.xL y' =a.x!
Chiéu bién thién Ham s6 ludn dong bién Ham sd ludn nghich bién

Tiém can ngang la Ox,

Tiém can Khong cé
Tiém can dirngla Oy.

Do thi D6 thi ludn di qua diém (1;1)

Dang 1. TAP XAC PINH CUA HAM SO
Cau 1. Tim tap xac dinh D ctia ham s8 y = (x —2020)™".
A D=(0;+00). B.D=(2020;400). C. D=R\{2020}. D.D=R.
Cau 2. Tim tip x4ac dinh D ciahamsd y = (xz - 3x)74 .
A. D={0;3}. B. D=(0;3). C. D=R\ {0;3}. D.D=R.
Cau 3. Tap xac dinh ciaham s8 y = (x* —x—2) " Ia
A.D=R\{-1;2}. B. D=R.

C. D=(0;400). D. D=(—00;—1)U(2;+00).

Cau 4. Tim tap x4c dinh D cta ham s§ y:(4—x2)g.
A D=R\ {+2}. B.D=R.

C. D=(-2;2). D. D=(—00;—2)U(2;+00).

Cu 5. Tim tap xéc dinh D cta ham s6 y = (x’ f3x+2)’§.
A. D=R\ {1;2}. B. D=R.
C. D=(1;2). D. D =(—o0;1)U(2;400).
Céu 6. Tap xac dinh chiaham s8 y =(x—1)" 1a
A. D=(0;+00). B.D=(I;+00). C.D=R\{1}. D.D=R.

» HINH HOC
MAT TRON XOAY — MAT NON



1. Pinh nghia mdt n6n

Cho dwdng thing A. Xét mot duwdrng thdng / cit A tai O tao
thanh mét goc a voi 0° < a < 90° (hinh bén).

M3t tron xoay sinh bdi dwrong thing | nhuw thé khi
quay quanh A goi la mdt nén tron xoay (hay don
gidn Ia mat non) .

A goi la truccliia mat nén.

[ goila dwong sinh cia mat non.

O goila dinh cia mat non.
Goc 2« goila goc ¢ dinh cia mat nén.
2. Hinh nén va khéi nén

Cho mat nén 9t véi truc A, dinh O va goc & dinh 2a. Goi

=

(P) 12 mit phing vudng goc v&i A tai di€ém / khac O (nhu
hinh bén). Mt phing (P) cit mit nén theo duong tron (C) /<
P !

c6 tam /. Lai goi (P’) 12 mit phang vudng géc véi A tai O.
Khi dé
/f<(‘-f')

Phan mitnén 9t gi6i han béi hai mit phing (P) va (P’) cung véi hinh tron x4c dinh béi

><
™
-

NN

-,

edeshackadactas

(C) dwoc goila hinh non.

Piém O goi la dinh cta hinh nén, dwong tron (C) goi 1a duong tron ddy, hinh nén xac dinh béi (C)
goi 12 ddy cta hinh nén. V&i mbi diém M nam trén dwdng tron (C), doan thing OM goi 1 duong
sinh cia hinh n6n; rd rang 1a cac duwong sinh ctia hinh nén c6 do dai bing nhau. Poan thang OI goila
truc cda hinh nén, d6 dai Ol goi la chiéu cao clda hinh nén (d6 chinh la khodng cach tir dinh O téi
mat day).

Hién nhién 1a mo6t hinh n6n chia khdng gian thanh hai phén: phin bén trong va phin bén ngoai ctia no.

" Hinh nén cung véi phin bén trong ctia nd goi 1a khéi nén.
3. Khdi niém vé dién tich hinh nén va thé tich khdi nén

Mot hinh chép goi 13 néi tiép mot hinh nén néu day cia hinh chép 1a da giac ndi tiép day ciia hinh nén
va dinh ctia hinh chép la dinh hinh nén.

Ta c6 dinh nghia:



Dién tich xung quanh ctia hinh non Ia gicoi han cia dién tich xung quanh ciia hinh chop déu
noi tiép hinh nén dé khi sé canh ddy tang 1én vé han.

Th€ tich ciia khdi nén (con goi 1a thé tich ctia hinh non) la gidi han cta thé tich cia hinh
chdp déu ndi tiép hinh non do khi sé canh ddy ting 1én vé han.

Dién tich xung quanh cia hinh nén bing mot nita tich sé cia do dai
dwong tron ddy va do dai dirong sinh.

S =arl

xq

Thé tich khéi nén bang mét phdn ba tich s6 dién tich hinh tron ddy va
chiéu cao.

V :lwrzh
3

Dang 1. AP DUNG CONG THU'C

Cau 1. Thé tich ciia khoi nén cé chiéu cao # vaban kinh r 1a

A. %Wrzh. B. wr2h. C. %m’zh. D. 27r*h.

Cau 2. Cho khéi nén c6 ban kinh day » = /3 va chidu cao 4 = 4. Thétich ctia khdi nén biing

A. 4. B. 127. C. 16m/3. D. 167“5.

3

Cau 3. Tinh thé tich ¥ cta khdi nén c6 chiéu cao bang 4 va do dai dwong sinh bang 5.
AV =127 B.V =16m. C.V =36m. D.V =48m.

C4u 4. Cho hinh nén c6 dwong sinh ¢ =5m va ban kinh ddy » = 3m. Thé tich khdi n6n bang
A 9m’. B. 97 m’. C.12m’. D. 127 m’.

Cau 5. Goi ¢, h, r lan lwotla d6 dai dwong sinh, chiéu cao va ban kinh mat day ctia mét hinh nén. Tinh dién
tich xung quanh S, cta hinh nén dé theo ¢, 4, r.

A. S, =mrh B. S, =mrl. C. S, =2nrl D.S_=—nrh

Xq

Cau 6. Cho hinh nén cé ban kinh day r = V3 va do dai dwong sinh ¢ = 4. Dién tich xung quanh cta hinh nén
bing
A. 397 B. 437 C. 8V3m. D. 127.

C4u 7. Cho hinh nén c6 ban kinh dwong tron ddy r, duwong sinh . Ti s6 gitra dién tich xung quanh va dién tich
day ctia hinh nén la



AL B. 2. ¢t p. 2¢.
V4 V4 r r

C4u 8. Cho hinh n6n c6 ban kinh day bang 5, chiéu cao bang 12. Dién tich xung quanh ctia hinh nén bang

A. 607 B. 65. C. 65. D. 90.

LOP 11
> DAI SO VA GIAI TICH

§4. XAC SUAT

1. Phép thir ngﬁy nhién va khong gian mau
Mot phép thir ngau nhién (goi tat 1a phép thu), ki hiéu T, 1a mot thi nghiém hay mét hanh
dong:
- C6 thé lap di ldp lai nhiéu lan trong diéu kién gidng nhau.
- Két qua cua n6 khong doan trude dugc.
- Co thé xac dinh duoc tap hop cac két qua co thé xay ra cta phép thir do. N
Tap hop tat ca cac két qua co thé xay ra cua phép thir dugc goi la khong gian mau, ki hi¢u
Q. Sé truong hop cua khong gian mau, ki hiéu 1a n(Q).
Vi dy: T: “Gieo mdt con stic sdc” thi Q={1;2;3;4;5;6} = n(Q)=6.
2. Bién c6 va xdc suit ciia bién,cf') ) o
Mot tép con 4 cua Q la mot bién co, goi labién co 4. ) o
Vi du: Bién c6 A4:°S6 cham xuat hi¢n khi gieo mot con suc sac 1a mot s6 chan”
A={2;4,6} = n(4)=3

Xac suat cua bién cO A, ki hiéu P(A) , Xac dinh kha nang xay ra bién co 4.

p(a)="4)
n(Q)
Vi du: Xac suat dé xuét hién mat chin khi gieo mdt con suc sac la:
P(4)= n(4)_3_1
n(Q) 6 2
Nhan xét:
e 0<P(A4)<1
e Néu 4 1abién c6 chic chin (ludn xdy ra) thi P(4)=1. (P(Q)=1)
e Néu 4 1abién c6 khong (khong xay ra) thi P(A4)=0. (P(@)=0)
> HINH HOC

§4. HAI MAT PHANG SONG SONG

1. Vi tri twong ddi ciia hai mit phing phan biét trong khong gian



o (a) cat (ﬂ) theo giao tuyén 1a mot dudng thing: (a)m(ﬂ) =a.

o (a) trimg (B): (@)=(p).

e () songsong (B): (a)//(B) khi (a) va (B) khong c6 diém chung.

2. Hai mat phang song song

Pinh nghia: (a)/(f) = (a)n(B)=2

Piéu kién dé hai mit phing song song:

Néu mit phang (a) chtra hai dudng thang a,b cit nhau va a,b cing song song v6i mit
phang () thi (a) song song véi ().

a,bc(a)
all(B)
b//(B)

a,b cknhau

Tinh chit:

¢ Qua mot diém nam ngoai mot mat phang cho trudc, cé6 mdt va chi mot mat phang song
song v&i mdt phang da cho.

e Néu dudng thang a song song véi mit phang (a) thi qua @ 6 mot va chi mot mat
phang () song song véi ().

e Hai mit phang phan biét cing song song v4i mit phing tht ba thi chiing song song
v61 nhau.

= (a)//(B)

e Moi dudng thang d di qua 4 va song song véi (@) (A/E/(a)) déu nam trong mit
phang () diqua 4 va song song véi (a).
e Néu (a)//(B) thi moi mit phing (y) da cdt («) thi phai cit () va céc giao tuyén
cua chung song song.
. /!
e Néu {(a) (ﬂ):a//(ﬂ).
ae(a)

e Hai mat phang song song chin trén hai cat tuyén song song nhiing doan thang bang
nhau.
3. Pinh ly Thalés
Thuin: Ba mit phing d6i mot song song chén trén hai cat tuyén bat ky nhiing doan thang
tuong ung ti 1¢.



Ba mit phang (P) ,(Q) ,(R) d6i mot song song nhau va hai duong thing d va d' cit ba
mit phang 1an luot tai 4, B,C (thudc d ) va A',B",C' (thuoc d') thi:
AB  AC _ BC

A'B' A'C' B'C'
Pao: Trén hai duong th'fmg chéo nhau @ va b lan luot lfiy cac diém A4,B,C va A',B",C'
AB  AC  BC . N .
sao cho = = . Khi d6 ba duong thang AA', BB',CC" lan lugt nam trén ba
~A'B" A4'C' B'C' q
mat phang song song hay chiing cuing song song véi mdt mét phang.

Vién dé 1: Chirng minh hai mit phing song song
Cach 1:

a,bc(a) anb=M; a,bc(a)
all(p) — (a)//(p) hay a'nb'=N;a'\b'c(p)
b/1(B) alla’

anb=M b//b'

Cach 2:
{(a)//(ﬂ)

ac(a)

= (a)//(B)

=all(f)

LOP 10

> DAISO
§5. MOT SO Vi DU VE HE PHUONG TRINH BAC HAI HAI AN (tt)

Dang 3:

Hé phuong trinh dbi ximg loai 2: 12 hé khi thay dong thoi x bang y va y bang x thi
phuong trinh thir nhat bién thanh phuong trinh thir hai va nguoc lai.

Phuong phap giai:

Trir ting vé hai phuong trinh trong hé.



Bién d6i va dat (x—y) lam thira s6 chung dugc phuong trinh tich dang:
A=0 (1)
B=0 (2)

Két hop lan luot (1) va (2) v6i mot phuong trinh trong hé rdi giai tim nghiém.

AB=0&

Luuy:
Nghiém hé phuong trinh d6i xtng c6 tinh chat: Néu (a;b) 1a nghiém thi (b;a) ciing 1a

nghiém.

> HINH HOC
§3. HE THUC LUONG TRONG TAM GIAC

1. Dinh 1y ham s4 cos

Trong a4BC véi BC=a, CA=b, AB=c. Ta c6:
a* =b* +c* —2bc.cosA

b* =a’ +c* —2ac.cos B

¢’ =a* +b*=2ab.cosC

Heé qua:
2 2 2
cos e —a
2bc
2 2 2
cos gL te ="
2ac
2 2 2
cosC oLt -
2ab

2. Dinh 1y ham s6 sin
V6i AB=c, BC=a, CA=b va R la ban kinh duong tron ngoai tiép A4BC, ta co:
a b c

L= o= 2R
sind sinB sinC
Heé qua:
a=2RsinAd ; sinA=i
2R
) ) b
b=2RsinB ; sinB=—
2R
c=2RsinC ; sin C = ——
2R

3. Hé thirc duong trung tuyén
V6i AB=c, BC=a, CA=b va m,,m,,m_ 1an luot la d0 dai cdc duong trung tuyén ké

ttt A, B va ¢ clia A4BC, ta co:



¢ 2 4
, a4+t b
m,~ = -——
2 4

, a+b*
mS~ = -——
2 4

4. Cong thirc dién tich tam giac 4BC

S zla.ha zlb.hb zlc.hc
2 2 2

S = lab.sinC = %ac.sinB zébc.sinA

= Z—b]; (R la ban kinh duwong tron ngoai ti€p A4BC)
S=pr (7 la ban kinh dwong tron noi ti€p A4BC)

+b+c ., .
= 2¥97C 13 ntra chu vi AABC)

S=\{p(p-a)(p-b)(p-c) (p

Van dé 1: Tinh canh, goc, trung tuyén, phén giac, dién tich. Ban kinh duong tron
ngoai ti€p. Ban kinh dwong tron noi ti€p theo mdt s6 yéu t6 cho trude.

Phwong phap:

Str dung cac dinh ly ham sin, cos; hé thitc trung tuyén va cac cong thirc tinh dién
tich.

AD laphan giac trong goc 4.

Suasc = Saasp +Snnc

= lbc.sin A= lc.AD.sin£+ lb.AD.siné
2 2 2 2 2

Tt d6 tinh dwoc 4D .



