TAI LIEU HQC TAP TUAN 10 (8/11/2021 —13/11/2021)
MON TOAN

LOP 12

> DAISO
ON CHUONG 1

> HINH HOC
I - PINH NGHIA

1. Mt ciu

Tap hop cac diém trong khong gian cich diém O ¢ dinh mét khodng R khong déi goi 1a mit ciu c6 tAm la
O vaban kinh bing R.

Ki hiéu: S(O;R)={M|[oM =R}.

2. Khoi cau
Mitcau S (O;R) cing véi cac di€ém ndm bén trong né dwoc goi 1a mot khéi cau tim O, ban kinh R.
Ki hiéu: B(O;R)={M|OM <R}.

Né&u 04, OB 1ahai ban kinh cia mit ciu sao cho 4, O, B thing hang thi doan thdng AB goila dwong kinh
clla mat cau.

Pinh I Cho hai diém c6 dinh 4, B. Tap hop cac diéfm M

trong khong gian sao cho AMB =90° 1a mat cidu dudng
kinh A4B.

o A€S(O;R) = 04=R.

e 04, <R < A4, nam trong mat ciu.

e 04, > R < A4, ndm ngoai mat ciu.



11 - MAT CAU NGOAI TIEP KHOI PA DIEN

Dinh nghia: Mat ciu di qua moi dinh ctia mét hinh da dién (H ) S
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goi 13 mit cdu ngoai tiép hinh da dién (H ) vakhi dé (H ) dwoc goi
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12 ndi ti€p mat cau dé.

1
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Diéu kién cin va d0 dé mot hinh chép c6 mit ciu ngoai tiép la
day cia n6 la mot da gidc noi ti€p mot duwdong tron.

Moi tir dién déu c6 mit ciu ngoai tiép.

111 - MAT CAU NOI TIEP HINH CHOP

1. Mt ciu ndi ti€p hinh choép 12 mit cAu ndm bén trong hinh chép va ti€p xtc v&i voi tdt cdc mat cda hinh
chop.

2. TAm mat ciu ndi tiép hinh chép cach déu tit ca cdc mat cta hinh chop.
IV - VI TRI TWONG DOI GI*A MAT CAU VA MAT PHANG

Cho mit cau S (O;R) va mit phang (P), goi d 1a khodng cich tir O dén (P) va H 1a hinh chiéu vudng
goc ciia O trén (P). Khidé

A

e Néu d <R thi mit phing (P) cat mit cdu S(O;R) theo giao tuyén la dwdng tron ndm trén mit phing

(P) c6tim1a H vacébankinh r =+R*> —d*.

Khi d =0 thi mit phing (P) di qua tim O ctia mit cdu, mit phang d6 goi 1a mit phdng kinh; giao tuyén
cua mit phang kinh v&i mat ciu 1a dwong tron c6 tAm O va ban kinh R, dwong tron dé goi 1a duwdng tron 16m
clia mit cau.

e Néu d =R thi mat phdng (P) va mitcau S(O;R) c6 diém chung duy nhit H.
Khi d6 ta néi (P) tiép xticvéi S(O;R) tai H va (P) goila tiép dién ctia mit cau, H goila tiép diém.

Chii y. Cho H 1a mét diém thudc mdt cdu S(O;R) va mit phing (P) qua H. Thé thi (P) tiép xic véi
S(O;R) < OH L(P).

e Néu d >R thi mat phdng (P) va mitcau S (O;R) khong c6 diém chung.



V - VI TR TWONG DOI GITA MAT CAU VA PUONG THANG

Cho mit cdu S(O;R) va dwong thing A. Goi H 1a hinh chiéu vudng géc ctia O trén A va d =OH 1a
khodng cach tir O dén A. Khi do

e Néu d < R thi A cat S(O;R) tai hai diém 4, B va H latrung diém cla 4B .

e Néu d =R thi A va S(O;R) chicé mot diém chung H, truonghop nay A goila tiép tuyén ciia mit cau

S(O;R) hay A tiép xtcvéi S(O;R) va H latiép diém.
e Néu d >R thi A va S(O;R) khong c6 diém chung,

VI - DIEN TiCH MAT CAU VA THE TiCH KHOI CAU

Mat cAu ban kinh R c6 dién tich 1a

Khoi cau ban kinh R c6 thé tich 1a

V= in3
3
LOP 11
> DAISO VA GIAI TICH
§3. NHI THUC NEWTON

1. Cong thttc nhi thitc Newton

(a+b) =Cla"+Cia"'b'+Cla"?b* +..+ Cia""b" +...+ CIb" = Z Cta""p"*
k=0
Trong do6: a,beR; n,keN.
Nhan xét:
e S0 cac s0 hang cua khai trién 1a n+1.
e Tong cac s mil cia a va b trong mdi s& hang bang s& mii ctia nhj thikc: 7.
e S8 hang tht k+1 dwgc goi la s6 hang tong quat trong khai trién: 7,,, = Cra""b".

e Néu 7 chén thi sd hang dting gitta ctia khai trién 1a 7,
—+1
2




Néu n 1¢ thi s6 hang dung gitta ctia khai trién la 7,,, va T -

2 2
2. Mot s6 khai trién mé rong
Vi C'™* = CF ta 6 thé viét khai trién Newton theo cach khac:

n
(a+b)' =Cla"+C'a" B +C2a" b+ + C 7 a" "B + .+ Cb" =D C e bt

k=0
D4i v6i phép trir: ta xem a—b=a+(-b). Khi d6 ta c6 khai trién:
(a=b) =C'a" —Cla"'b' + C?a"h* —..+ (1) Cra"*b* +..+(-1)" C'b"
= Z”:(—l)" Cra"*pt
k=0

Mot s6 khai trién thuong gap:

Khi a=b=1 (141)' =2"=C)+C, +C: +..+Cl +..+C]

2
Khia=Lb=-1 | (1-1)'=0=C"~C' +C? —..+(-1) C +..+(-1)"C"

(
Khi a=x;b=1 (x+1) =Cx"+Cx" '+ Cx" + .+ Cix"F +..+C
(

Khia=x;b=-1 | (x-1)" =C%"-Cx"" +Cx"? —+(-1) C'x"* 4.+ (-1)' C"

n

> HINH HOC
§3. PUONG THANG VA MAT PHANG SONG SONG (TT)

1. Vi tri twong ddi giira dwong thing va méit phing
Cho duong thdng a va mit phing («):

ac(a): a va (@) c6 hai diém chung phan biét.

a cit (a): a va (a) c6 mot diém chung duy nhit M =d n(a).

a/l(a): a va (a) khong c6 diém chung.

2. Puong thang song song véi méit phang

Pinh nghia: a//(a) = an(a)=D

Tinh chat:

e Néu duong thing a song song véi duong thing b nao d6 nim trong mit phing (c)

khong chita a thi a song song vdi ().

allb
bc(a)=all(a)
af ()

e Cho dudng thang a song song v6i mit phang (« ). Néu mit phang (4) chia a va

cit (a) theo giao tuyén b thi b song song véi a.




all(a)

a C(ﬂ) =allb

(@) (8)=b

e Néu hai mit phing (@) va () cit nhau va cing song song véi dudng thang a thi
giao tuyén cua (@) va () ciing song song véi a.

all(a)

a//(ﬂ) =allb

(@) (B)=b

e Néu hai duong thing a va b chéo nhau thi c6 duy nhat mot mit phang chia a va
song song voi b .

Vin dé 1: Chitng minh dwong thing song song véi mit phing
Pé chimg minh dudng thing a song song v&i mit phang (a) , ta ching minh a khong

ndm trong () va a song song véi mot duong thang b ndm trong (a).
allb
bc(a)=all(a)

a,é(a)

Van deé 2: Thiét dién cta hinh chop tao boi mit phang song song véi mot dudng thing
hodc hai duong thang chéo nhau.

TOAN 10
> DAISO
§4. HE PHUONG TRINH BAC NHAT NHIEU AN

Van dé: Giai va bién luin hé hai phwong trinh bac nhat hai 4n

ax+by=c Vi a’+b>#0
a'x+b'y=c' a”+b” £0
Phwong phap:
, a b c b a c
Tinh D = ; D, = ;D =
av b' C' bv y av C'
a

Trong do

b
‘ =ad —bc, duoc goi la dinh thic cap hai.
C

Khi do:




o

X

X =
Néu D #0: hé ¢ nghiém duy nhat (x; y) :

Yy

D
D
=D
Néu D=0 va D, #0 (hodc D, #0): hé¢ vo nghiém.
Néu D =D, =D, =0:hé cé vd s6 nghieém. Tap nghiém cua hé la tap nghiém cua
phuong trinh ax+by =c.
Ghi cha:
bé giai hé phuwong trinh bac nhat nhiéu an, ta khi b6t an dé€ quy vé viéc giai hé
phuong trinh c6 it 4n hon.

§5. MOT SO Vi DU VE HE PHUONG TRINH BAC HAI HAI AN

Dang 1:

Hé phuong trinh gom mot phuong trinh bac nhét chita hai an x,y va mét
phuong trinh bac hai chita hai an x, y .

Phuong phap giai:

Dung phuwong phap thé:

Tinh x theo y (hoac y theo x) tit phwong trinh bac nhat.

Thé vao phuwong trinh thit hai dugc phuong trinh bac hai mot an.

Dang 2:

Hé p%lu)(mg trinh d6i xting loai 1: la hé phuong trinh chita x+ y; xy . Hé phuong
trinh khong thay d6i khi thay x bang y va y bang x.

Phuong phap giai:
S=x+y
P=xy
Pua vé hé phuong trinh méi véi haidn S, P.

Dat an phu { (Diéu kién c6 nghiém: S* -4P>0).

Giaitim S, P.
Khi d6: x,y la nghiém phuong trinh: X*-SX +P=0.
Luu y:

Nghiém hé phuong trinh d6i xtng ¢ tinh chét: Néu (a;b) 1a nghiém thi (b;a)

cting la nghiém.

> HINH HOC
§2. TICH VO HUONG CUA HAI VECTO (TT)




Van dé 2: Dung tich vd huwéng dé€ tinh gdc; tinh d6 dai
cos(Zz,B) = aa'ba
-

-2 -2
@ =|d

Van dé 3: Chitng minh mot dang thitc
St dung cong thirc, tinh chat caa tich vo hudng d€ bién do6i vé nay ra dén vé kia.
Cling c6 thé str dung phép bién d6i twong dwong. Ta thuong st dung cdng thirc

~2 2 2 1N M A A?e 7 . A2 \ 7 A 7
a =|a| nho do cd thé dung quy tac bién doi vecto (quy wdc ba diém va cac hé thic

—

a

vecto thuong gap).

Vin dé 4: Chitng minh hai dwong thang vudng géc véi nhau
albsab=0

Vin deé 5: Tim tap hop diém thoa mot ding thikc vé tich vé hudng hoic ding thikc
ve do dai.

Dang 1: MAMB =k (1) (4,B 6 dinh)

e k=0:Taphop cacdiém M la duong tron duong kinh 4B .

o k#0:Goi/ latrung diém 4B.

(1) (1 + ) (47~ ) -k

2

SIM -4 =k IM? = AB +k

AB? AB?

Néu +k>0k>—

2
AB +k.

Tap hop cac diém M la duwong tron tam 7, ban kinh

AB?

Néu +k=0< IM =0:Tap hop cac diém M 1a {I}.

2
Néu

+k <0:Tap hop cac diéfm M la 9.

Dang2: AMv=k (2) (4 8 dinh, v c6 hudng, d6 dai xac dinh)

o k=0:Taphop cac diém M 1a duong thing qua 4 va vudng gbc véi gia ctia v.




e k#0:(2)e A'M'v=k véi A'M" 13 hinh chiéu ctia AM trén gia cua vecto
v= M'c8 dinh. Tap hop cic diém M 1a dudng thing vudng goc véi gia cua
vecto v tai M'.
Dang 3: aMA® + BMB* =k (3) (A,B c6 dinh, a, B héng s6, a+[#0)
Goi I thoa ald+ BIB=0= I c& dinh.
(3)<= a(]\‘ﬁ+f;1)2 +ﬁ’(1\77+f/§)2 =k

< (a+p)MI? +2]W(aﬂ+,8179)+a1A2 +BIB* =k

< (a+p)MI° =k—a.l4A® - BIB®

. k—ald’ - BIB® :
Néu —& ,Bﬂ >0:Tap hop cac diem M la duwong tron tam 7 , ban kinh
o+
k—alA* - BIB*
a+f '
. k—ald’ - BIB® :
Neu 222 =BIB _ . Tap hop cac diém w1 1a {1}
a+f
. k—ald® - BIB’ :
Neu X2 —PIB” . Tap hop cée diém M 1a @,

a+f




